Lycée secondaire Bach Hamba Classe : 4™ sciences experimentales;

Prnof: Mme Bayoudh Date :07/11/2012 Durée : 2 heures
Cewoir de contrite n 1 en ma%f/’”mym

Q.C.M : (3 points)
Pour chacune des questions suivantes ,une sgub@se est correcte .(Aucune justification n'estatelée)
. : sinx

1) Soit la fonction { —

) X ¥ X
a/ limf (x)= ] 1 1o [l nexiste pas
b/ lim f (x)= 11 1 o [ e

x-0"

2) Soit la suitey, ) définie sur IN* par = n .ce’g( )
n

[ (u,) est convergente ] lim u, = +oo [ (u)) n'a pas de limite ence

n- +oo

3) Dans le plan complexe muni d'un rpere orthomodirect ,
on donne les points A,B et C d'affixes respectigs2—i , Z, = 2+i et Z =-2+i ,

alors I'ensemble des points M du plan d'affixeegfiant ‘Z— 2+ i‘ = 3 est un cercle de rayon 3 et de centre

A B ] c

Exercice n°1 : (6,5 points)

Soit la fonctiorf  la fonction définie siireo [, 4 |cfa15<)(=4i
-X

u, =-2 Vv, =2
Soient les suited, ) e¥( ) définie dhirpar: § ° et {°
U, = f(u) ,n=0 v, = f(y) ,,=0

Dans I'annexegn a tracé la courbe de f dans un repére (O Ajj)si que la droitd y = x
On a placé les termeg v, \wt surl'axe dessdesi
1) a/ Déduire du graphique les variationg de |sur, 4]
b/ Placer sur 'axe des abscisses les temmnes, etyu, en utilisant la courbe de et la drdite
¢/ Que peut-on conjecturer sur la convergeiecdJ, ) etV, ).
2) a/ Montrer que la s@itU ) est croissante et ques 1, pairIN
b/ Montrer que la suit&/( ) est décroissanguety, > 1, pounl IN .
c/ En déduire que, <v, , ponfl IN
_ 3(v,-u,)
" (4-v,)(4-u,)

3) a/ Montrer que,,, —u
b/ En justifiant que (4v, )(4u, 3 6, Montrer qug, — umls% vty )

c/ Montrer par récurrence qye- U, < (}le

d/ Calculer alors la limite de/(—u, ) lorsque n temas (o).

Que peut-on dire des suités ( )f( ) ?

e/ Déduire quel,, ) eV¥( ) convergent vers la mimi¢ée { que I'on déterminera.
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Exercice n°2 : (5.5 points)

Le plan complexest muni d’un repére orthonormé directu, V).

On consideére les points A et B d’affixes respe Za=+/3+i et Z=-1+iy/3.
1) a) Ecrire sous forme exponentiell et Zs .
b) Placer les points A et B dans le reg

. Z .
C) Ecrlrez—B sous forme exponentiel
A
d) Déduire que OAB est un triangle rectangle etésmen C
e) Déterminer I'affixe du point C pour que le qukdere OACB soit un carre.

2) Soit un point M d'affixe g = 1+e?? o080 [0,7—27[ .

a) Montrer que ¢ = 2 Co¥ €' puis vérifier que c’est son écriture sous formeosmtielle
b) Déterminer la valeur d& pour que Mappartient acercle de centrer O et de rayo
c) Déterminer la valeur d& pour queles points O, A et M soient alignés.

Exercice n°3 : (5 points)

VX +1+2x

Soit la fonction f définie sur IR par f(x) X2 +1 sl x>0
X2 +2x+1 si x< 0
+
1) a) Montrer que pour toutX[0,+c : 0< f(X)< 3)2(+i
X

( Indication : Comparefa+b et Ja+Jb pour a et b deux réels posififs
b) Déduirdim f (x).

X — +00

2) Etudier la continuité de f en 0.
3) a) Etudier les variations de f sus|0] .
b) Monter que I'équation f(x) =0 admet da- «,0] une unique solution puis \érifier que -0, a <-0,4.
4) La courbe; ci dessous est l@préseration graphique d’une fonctiondgfinie sur IF.
C; admet la droite D : y 2-comme asymptote horizont:au voisinage de ¢s)

Calculer les limites suivantes : lim gof(x) lim fog(x) Iin+1 fog( ¥

X — +0o
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Annexe

Pon travail ot bonne hance
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