SUITES GEOMETRIQUES 2°™ Sciences

Exercice 1
Soit (U,,) une suite géométrique définie sur N tel que U; = 24 et Ug = 768
1) Décomposer 32 en produit de facteurs premiers.
2) a) Déterminer la raison q de cette suite.
b) Déterminer le premier terme U, de cette suite
3) a) Exprimer U, en fonction de n
b) Calculer S =Uy+U;+ U, + -+ Ug
Exercice 2
Soit (U,,) la suite définiepar: Uy =0 et U,,,; =4U,, +9
1) a) Calculer Uy, U, et U,
b) Montrer que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
2) On pose pour tout entier naturel n, V,, = U, +3
a) Montrer que V,,,.1 = 4U, + 12
b) En déduire que V est une suite geométrique de raison 4.
c) Exprimer alors V,, puis U,, en fonction'de n.
3) OnposeS =Vo+V+V, +-+V, 648 =Uy+ U +U, +--+ U,
a) Montrerque S = 4" -1
b) En déduire S’

Exercice 3
. L e N Upg=1
1) Soit la suite réelle (U,,) définie'sur N par : {Un+1 _ %Un 1 vneN

a) Calculer U, et U,

b) Montrer que la suitey(U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
2) Soit la suite (V,,) définiesur Npar: V,, =U, —2

a) Calculer V, ety Vy

b) Montrer.gue«(V,,) est une suite géométrique de raison q = %

c) Exprimer.V;, puis U,, en fonction de n
Exercice 4

Soit la sutte réelle (U,,) définie sur N par: Uy = 1 etpourtoutn € N, U,,,.; = 2U,, + 2
1) a)Caleuler U, et U,

b)*Montrer que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
2)..Soit la suite (V,,) définiesur Npar: V, =U, + 2

a) CalculerVy et V,
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b) Montrer que pourtoutn e Nona:V,,4 =2V,

c) En déduire que la suite (V,,) est suite géométrique dont on déterminera la‘raison et le premier

terme
3) a) Exprimer V, en fonction de n
b) En déduire U,, en fonction de n3
4) a)Calculer S, =Vy+Vi+V,+--+V,
b) En déduireS =Uy+ U, + Uy + -+ U,
Exercice 5
Uy=0

U. .. —2Unt3 vneN
n+1 Up+4

Soit la suite réelle (U,,) définie sur N par : {

1) a) Calculer U, et U,

b) En déduire que la suite (U,) n’est ni arithmétique ni géométrique.

AUp-1

2) Soit la suite réelle (V,) définiesur N par:V, = N

a) Montrer que (V,,) est une suite géométrique dont on précisera la raison et le premier terme.

b) Calculer U,, en fonction de n

c)Calculer S, =Vo+ Vi +V, + -+ V,

-4

3) Soit la suite (W,,) définie sur N par: W, = T

a) MontrerquevneN ona: W, 4+1+=V,

-4 -4 -4 -4
c) Calculer Uoi3 + Uiis + 13 + -+ U3

Exercice 6
Uy =1
1) Soit U la suite réelle définiessur N par : {Un+1 _ \/m pour tout vn € N
a) Calculer U, et U,
b) En déduire que la suite (U,) n’est ni arithmétique ni géométrique.

2) On pose pour toutn.€ N, V,, = U2 +%

a) Montrer que V ést une suite géométrique de raison 4
b) Exprimer¥,, puis U, en fonction de n.
3) a) Calculet S =Vy+V +Vy+--+V,
b) En déduire S’ = U3 + U% + U5 + -+ U2
Exercice./

U0:—3

U,,=30,+8 V"MEN

Soit la suite réelle (U,,) définie sur N par : {

1) a).Calculer U, et U,
b) En déduire que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
2) Soit la suite (V,,) définiesur Npar:V,=U, +4
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a) Montrer que (V,,) est une suite géométrique dont on précisera la raison et le premier terme.
b) Exprimer V,, puis U, en fonction de n.
3) a) Calculer S,,,1 =Vo+Vi+Vy+--+V,
b) Calculer T, =Ug+U; +Uy +--+U,
4) Soit la suite (W,,) définiesurNpar:W, =V, +3n—-3 —3"
Calculer Py =Wo+Wi+ W, +--+W,
Exercice 8

Soit la suite réelle (U,,) définiesurNpar: Uy =0 et U,,q = /%U,Zl + 2 pour toutvn € N

1) Calculer U, et U,

2) Soit la suite (V,,) définiesur N par:V, = U2 — 4
a) Montrer que (V,,) est une suite géométrique dont on précisera le premier terme et la raison
b) Déterminer V,, en fonction de n et en déduire U,,, en fonction de n

c) Calculer la somme § = U3 + U% + -+ + U2

w, =4

3) Soit la suite W définie sur N ar:{
) P W 1 W = 4

Exprimer W, en fonction den

Exercice 9

Un

—— pourtoutvn € N
1+U,

Soit la suite réelle (U,,) définie sur N par : /U, = % et Uppq =

1) a) Calculer U4 et U,

b) En déduire que la suite (U,)n’est pas arithmétique.

Up+1

2) Soit la suite (V,,) définie sur. N=par : V,, = U

a) Montrer que la suite (V;;).est une suite arithmétique dont on déterminera la raison et le premier
terme.

b) Exprimer V,, en fonction de n

1
2n+2

c) En déduire que pourtoutn e Nona: U, =
3) Ondonne S, =V{+V,+--+V, ouneN"
et 8" = (V3 =VH.+ (Vi —V3) + -+ (Vi — V3;) + (Vioo — V3o)

a) Montrerque S, = n? + 4n

b) Déterminer la valeur de n pour que S,, = 10400

c) Deduire que S’ = 20800

Exercice, 10

Soit'la suite réelle (U,,) définie sur N par : {

1)r a) Calculer U4 et U,
b) En déduire que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
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2) Soit la suite (V,,) définie sur N par : V,, = Z";;

a) Montrer que (V,,) est une suite géométrique dont on précisera le premieriterme et la raison.
b) Calculer V,, en fonction de n.
c) En déduire U,, en fonction de n.

3) Soit S, =Vo+Vy+Vy+--+V,

n+1
Montrer que S,, = %((g) - 1)

Exercice 11

On considere la suite (U,,) définie sur N* par : U, = % et Upyq = %Un + n(n-:ll;)(zn-l-Z) pour tout Vn € N

1) a) Calculer U, et U,

b) En déduire que la suite (U,) n’est ni arithmétique ni géométrique.

2

2) Soit la suite (V,,) définie sur N* par : V,, = Uy, — =

a) Calculer v,

b) Montrer que la suite (V,,)est une suite géométrique de raison q =

c) Déterminer V,, en fonction de n et en déduire U,,, en fonction den

Jary % ) 1 _ l_L
3) a) Verifier que pour toutn € N*ona; NS S 2

b) Calculer en fonctionden, S, = Vqy +\V, + V3 + -+ V,

¢) En déduire que S,, = U, + U, U3 + -+ U,
d) Montrer que pour toutn € N*ena:$S, <3

Exercice 12
l]o::
On considére la suite (U,,) definie sur N par : 3u,,
n+1 = 1oy,

W=

On suppose que pour tautentier naturel n,ona: 0< U, <1
1) a) Vérifier que pourtoutn e N,ona: U, — U, = %
b) En déduire que pourtoutn e N,ona: U, ,; > U,

2) soit la suite(V4,) définie sur N par : V,, = 12—Uun

a) Montrer.que (V,) est une suite géométrique de raison q = ;

b) Caleuler V, puis exprimer V,, en fonction de n

371
2+43n

c) En'deduire que pour toutn € N,ona: U, =

Up-1

3)«a)-Montrer que pour toutn € N,ona: 1+ 2U, = TR
n+1—

) En déduire que (1 +2Uy) + (1 +2U4) + (1 +2U,) + -+ (1 + 2U,) = §+ 3"
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