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Notion de limite      3eme  Sc Techniques 

Exercice 1 

Calculer les limites des fonctions suivantes en  −∞ et en  +∞ 

𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 2𝑥 − 4      𝑓(𝑥) = 𝑥4 + 3𝑥 − 5      𝑓(𝑥) = −𝑥2 + 4𝑥 − 1   

𝑓(𝑥) = 𝑥7 − 2𝑥 + 2   𝑓(𝑥) =
𝑥3−𝑥−1

𝑥2+3𝑥−2
           𝑓(𝑥) =

−2𝑥2+3𝑥−5

3𝑥2−4𝑥+1
       𝑓(𝑥) =

4𝑥3+3𝑥−2

−2𝑥4−𝑥+3
 

𝑓(𝑥) = (3𝑥 − 1) (
𝑥+2

−𝑥2+3
)           𝑓(𝑥) = (−2𝑥 + 3) (

−𝑥2−3𝑥+1

𝑥2+2𝑥−5
)  

Exercice 2 

Soit 𝑓 la fonction définie par : 𝑓(𝑥) =
√𝑥+5−3

𝑥−4
  

1)  Déterminer le domaine de définition 𝐷𝑓 de 𝑓. 

2)  Calculer lim
𝑥→0

𝑓(𝑥)  et  lim
𝑥→5

𝑓(𝑥) 

3)  a) Montrer que pour tout 𝑥 ∈ 𝐷𝑓 on a : 𝑓(𝑥) =
1

√𝑥+5+3
 

     b) Calculer lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)  et  lim
𝑥→4

𝑓(𝑥) 

Exercice 3 

On a représenté ci-contre la courbe d’une fonction 𝑓     

1)  Déterminer le domaine de définition 𝐷𝑓 de 𝑓 

2)  Déterminer lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) ; lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)                                                             𝐶𝑓 

lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥)  et  lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥)                                                                              

Exercice 4 

Soit 𝑓 la fonction définie par : 𝑓(𝑥) =
√(𝑥−1)2

𝑥2+𝑥−2
 

1)  Déterminer le domaine de définition 𝐷𝑓 de 𝑓 

2)  Calculer lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥)  et  lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) 

3)  Calculer lim
𝑥→−2

𝑓(𝑥) 

4)  La fonction 𝑓 admet –elle une limite en 1 ? Justifier. 

Exercice 5 

Soit 𝑓 la fonction définie par : 𝑓(𝑥) =
𝑥2+2𝑥+3

|𝑥−1|
 

1)  Calculer les limites suivantes :  lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)  ;  lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) 
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2)  a) Calculer  lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥)  et lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥) 

      b) La fonction 𝑓 admet-elle une limite en 1 ? 

Exercice 6 

Soit 𝑓 la fonction définie par : 𝑓(𝑥) = √𝑥2 − 2𝑥 

1)  Déterminer le domaine de définition 𝐷𝑓 de 𝑓.  

2)  Calculer les limites suivantes :  lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)  ;  lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) ; lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)

𝑥
  ;  lim

𝑥→−∞

𝑓(𝑥)

𝑥
 

3)  a) Montrer que pour tout 𝑥 ∈ [2 , +∞[  on a : 𝑓(𝑥) − 𝑥 =
−2

√1−
2

𝑥
+1

 

     b) En déduire lim
𝑥→+∞

[𝑓(𝑥) − 𝑥] 

Exercice 7 

On a représenté ci-contre la courbe d’une fonction 𝑓 

1)  Déterminer le domaine de définition 𝐷𝑓 de 𝑓                                                  𝐶𝑓 

2)  Déterminer  lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) ; lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) 

lim
𝑥→−1−

𝑓(𝑥)  ;  lim
𝑥→−1+

𝑓(𝑥) ; lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥)  et lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥) 

3)  Donner le signe de 𝑓(𝑥) pour tout 𝑥 ∈ 𝐷𝑓                                                            

4)  Dresser le tableau de variation de 𝑓 

Exercice 8 

Soit 𝑓 la fonction définie par : {
𝑓(𝑥) = √2𝑥2 + 1 + 𝑥        𝑠𝑖    𝑥 ≤ 2

𝑓(𝑥) =
2𝑥2−3𝑥−2

𝑥−2
        𝑠𝑖     𝑥 > 2

 

1)  Calculer lim
𝑥→2−

𝑓(𝑥)  et  lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥)  conclure 

2)  Calculer lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) ; lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) 

3)  Calculer  𝑓(0)  puis  lim
𝑥→0

𝑓(𝑥)−𝑓(0)

𝑥
  

4)  Soit ℎ la fonction définie sur  ]2 , +∞[   par  ℎ(𝑥) = 𝑓(𝑥) − 2𝑥   

Calculer lim
𝑥→+∞

ℎ(𝑥)   et   lim
𝑥→2+

ℎ(𝑥) 

Exercice 9 

Soit 𝑓 la fonction définie par : 𝑓(𝑥) =
𝑥2+3𝑥−2

𝑥2−1
 

1)  Déterminer le domaine de définition 𝐷𝑓 de 𝑓.  
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2)  Montrer qu’il existe deux réels a et b que l’on déterminera tels que pour tout 𝑥 de 𝐷𝑓 on 

a :𝑓(𝑥) = 1 +
𝑎

𝑥−1
+

𝑏

𝑥+1
  

3)  Déterminer lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)  ;  lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) ; lim
𝑥→−1−

𝑓(𝑥)  ;  lim
𝑥→−1+

𝑓(𝑥) ; lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥)  et lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥) 

Exercice 10 

Soit 𝑓 la fonction définie par : 𝑓(𝑥) =
𝑥2−4𝑥+3

𝑥2−3𝑥−1
 

1)  Déterminer le domaine de définition 𝐷𝑓 de 𝑓 

2)  Calculer les limites suivantes : lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) ; lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥);lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) ; lim
𝑥→(−

1

4
)

−𝑓(𝑥) et  lim
𝑥→(−

1

4
)

+
𝑓(𝑥)      

Exercice 11 

On a représenté ci-contre la courbe d’une fonction 𝑓 

1)  Déterminer le domaine de définition 𝐷𝑓 de 𝑓        

1)  Déterminer  lim
𝑥→−2+

𝑓(𝑥)        et   lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)                              𝐶𝑓 

3)  Donner le signe de 𝑓(𝑥) pour tout 𝑥 ∈ 𝐷𝑓 

4)  Dresser le tableau de variation de 𝑓 

Exercice 12 

On a représenté ci-dessous la courbe d’une fonction 𝑓 

1)  Déterminer le domaine de définition 𝐷𝑓 de 𝑓            

2)  Déterminer  lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)  ;  lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) ;   

lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥)  et lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥) 

3)  Dresser le tableau de variation de 𝑓 

Exercice 13 

Soit 𝑓 la fonction définie par : {
𝑓(𝑥) = √3𝑥2 + 1 + 3𝑥        𝑠𝑖    𝑥 ≤ 1

𝑓(𝑥) =
3𝑥2−𝑥−2

𝑥−1
        𝑠𝑖     𝑥 > 1

 

1)  Déterminer le domaine de définition 𝐷𝑓 de 𝑓 

2)  Calculer lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥)  et lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥)      La fonction 𝑓 admet-elle une limite en 1 ? Justifier 

3)  Calculer lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)  et  lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) 

4)  Soit ℎ la fonction défine sur ]1 , +∞[  par  𝑔(𝑥) = 𝑓(𝑥) − 3𝑥  

Calculer          lim
𝑥→1+

𝑔(𝑥)                  lim
𝑥→+∞

𝑔(𝑥) 
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