Nombres Complexes  3°M Sc Techniques

Dans tous les exercices le plan P complexe est rapporté a un repere orthonormé direct (0 ,u,v).
Exercice 1
1) Soient les nombres complexes: z; =1 —2iet z, =—-3+1i

Ecrire sous forme algébrique les nombie nlexes suivan
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3) a) Montrer que ABC est un triangle rectangle en B.

b) Trouver 1’affixe du point D tel que ABCD soit un rectangle.
4) a) Onpose I = A * C , trouver I’affixe du point 1.

b) Déterminer et construire les ensembles suivants :
E={M@@)€eP/lz-2+3il=|z+1+i]} et F={M@z) €P/|2z—1+2i|=5}
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Exercice 5

1) Soit (z) =z -1 +i)z—(2+1i),z€C.
a) Veérifierque pourtoutz € C; P(z) = (z+ 1)(z— 2 —i).
b) Résoudre dans C ; P(z) = 0.

2) Soientlespoints z4y =2+41i; zg =—1 et z, =3 — 2i.

a) Placer les points A, B, et

b) Déterminer I’affixeid mlli sef;rpent [Bﬁ]
3) a) Calculer le tances 43'&.

b) Déduirggla nature du 't'hangle ABC.
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a) E‘+3l

> C et Il._%'ﬁaf?es respectives © zy = —21 hbv'..,_ i zc =4+ 20 et
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b) Vérifier que I est le milieu du segment [AC].

Exercice 8

Soient les points A

ZI:2'

1) a) placer les points A, B, C et

2) Montrer que le triangle ABC est isocele.

3) Déterminer I’affixe zp du point D pour que ABCD soit un losange.

2z+4i1
z—4-2i

4) a) A tout point M d’affixe z # 4 + 2i on associe le point M’ d’affixe : z' =
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2AM

Montrer que : OM' = —
CM

b) Montrer que si le point M décrit la médiatrice du segment [AC] alors le point M’ décrit un
cercle que 1’on précisera.
Exercice 9

On donne les points A, B et C d’affixes respectives :

= —i
1) a) Placer les pointsg’, b etC.'ﬁ}l ‘.l. ...l l. b f )

etriang\l@fﬁ? est isocele et rectangle( .III .I" Jl"
c) Déterminer l’afﬁ‘;&du point D tel que ABCD soit un carré. ! ry )
, ointl;"'d:;fﬁxe zg = 1 1dl3.

er‘l'e-=n'1'odule et u gumﬂl]tde_ oml_ es zp et
et un argumenide, 75z f*-.._
' alg’bri::qe e;?m:;;f(eiBzE. 4""#

et 'n7—n ‘%7
i 12

ble des points M d’affixe z tel que |z + i| = |z|.

ZA=—1+4i,ZB=2+2i c

iz+1
z—1+1

3) Atout point M du plan d’affixe z #

ocle le point M’ d’affixe z' =

AM
a) Montrer que |Z'| = Y

b) En déduire que si M’ appartient au cercle trigonométrique alors M appartiendra a une droite

que I’on précisera.
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4) a) Montrer que (z' —i)(z—1+i) =2+i etque AM' x BM =+/5
b) Montrer que si M appartient a un cercle de centre B et de rayon 1 alors M’ appartient a un
cercle que I’on précisera.

Exercice 12

Soient les points A4, B et C d’affixes respectives : z, = —i ,zg = V3 +1i et zo = —/3 +1.

§ Zy, Zg el Z..
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2) a) Détermainer l’afﬂ,gé‘du point I milieu du segment [BC]. "II#,.r
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b)0+ 2km; k € Z

Hr? - 7 \ n
alofs }i.[, est égale &: N

4) Soit z un nombre complexe de module v2 et dont un argument est %” donc z est imaginaire
pur.

5) Soit z un nombre complexe dont un argument est —% et ayant une partie réelle égale a 4v/3

donc |z| = 8.
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6) Soit z un nombre complexedonc |z+1—i| =|z+ 1+ i|.
7) Soit z et z' deux nombres complexes si |z| = |z'| donc z = Z'.

8) Soit z et z' deux nombres complexes on a toujours |z + z'| = |z| + |Z/|.
Exercice 15

Oonpose u=1+ivV3 etv=1+1i

1) Ecrire sous la forme algébrigue ;

orm rigon(‘{nékiqu. A f ) f

0us la forme trigonométrique. J|I .|"

L 7 J"I .|"I

sin—

2) a) Ecrire u et v sou

b) Ecrire u X

1) Ondonne z; -F"'L‘:J =1-iV3 etzz=1—1i. h'-.r.'-.._l:l
a) Ecrire z; , z, ethzg sé% Ial-_fbrr?'et | on(tnétri e. -5 i
. EE 7 'I= zlézzz

4

b) En déduire la forme trigone que de

2) a) Ecrire Z sous forme algébrique.

, . 7T AL
b) En deduire les valeurs exactes de cos— et sin —
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