Fonctions trigonométriques 3éme Mathématiques

Kooli Mohamed Hechmi

-

Dans tous les exercices le plan est rapporté a un repére orthonormé (0,7,7).
Exercice 1

Calculer les limites suivantes :

1) lim sin(3x) 2) lim 51n(2x)+smx ) lim x Sin .m sinx;l 6) lim cos x
x—0 x—0 3x x—0 1- osx x—+00 X _r x—>§ -
7) lim Zsinx;\/§ 8) lix X+cos x smxh tan ]!_)) l ‘l:. cosx! }1) lim Cos xv/ St
xoT XT3 ki x+—
3
19 1 cos(2x+ " sin(2x+_%)-""|..
) xl—l;r(} X ""'l.‘ 'Illr

Exercice 2 -

L
Soit la fo cii.Q_rL'Z'.'définie surR p

**i'

8présentative.

F(x) = et sm-h{f sa courbe

smx 2

1) a)Montrersque pour toutx € IR.,.q.n a I'n,—_‘g_) I|.,,_f(x .ll:l"

3) Interpréter le résul ey, -|I'"" :
2) [8) CalcuTer pour toutx € I

D) D'l"?)'s-;:r le tableadl de variation de f sur [- T, ] — "
3) a) Ecrire une équa

) Tracer T et Cy.
Exercice_3:i |_:'__|
Soi afon_c'flion f définie’s presentativg_,_.I
1) aj on'E'ne-i' que f est pé -:"

b) Etudie arité de f. .

) (4D f e

c) En duidﬁe I’on peut étudick
Y3 7 -
2) a) Montrekgue EJ:(;L-thoutx € [O’E] ; f'(x) = (2 cos2x — 1) sin 2x E::|

b) Dresser le t3 au{d;;/hriation de f sur [0 g] h".r.'-.._ ':'
3) Tracer la partie de Cripa r'[_til::txl-_'é[(I)||.§]I:F L_I E '5

Exercice 4

Le graphique Cy représenté ci-dessous sur Pintervalle [0, 7] est celui d’une fonction f définie sur R par :

f(x) =acos2x+bcosx avec a€ER et b € R.

1) Par lecture graphique, montrer que f(x) = cos 2x — 2 cos x.
2) Déterminer une équation de la tangente T a C au point d’abscisse 2?" TracerT.

3) Completer la construction de Cy sur [—2m,2m] ; expliquer.
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f(x)+1 .
g ="""= six*0
9(0) =
5) Montrer que g est continue et dérivable en 0.

4) Soit g la fonction définie sur |—m , [ par {

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

**************************************

___________________________

..............

fx)=2 (1 cosx) si‘%xz 0

f(0) =

{

) M(ﬁ'.-ier que f est ériv?gv en 0, préciser f'(0) et écrire une équat!.glr_] de I
— -

7

d’abscisse 0.

tud'sEx:la parité de

4) Tracer

( uniqs-'graphique 3cm)

Exercice 6

Soit la fonction f d

ie ;;:r] f g:x;; c°(szx et soit C; sa courbe représerlﬁté-ﬂ_ve.
1) a) Déterminer le domaineige eflrEtlo [?f L_I E 5

2) a) Montrer que le point I (g ,0) est un centre de symétrie de Cy.

b) Etudier la parité de f.

b) Montrer que f est périodique de période 2.

c) En déduire que les point I, (g + km, 0) sont des centres de symétrie de Cy.

3) a) Justifier que I’on peut étudier f sur [0 ,g]
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b) Montrer que f est dérivable sur [0 g] \E} et que pour tout x € [0 g] \ {%} :

(1+2cos%x) sinx

f () = cos2(2x)
c) Dresser le tableau de variation de f.

Exercice 7
Soit la fonction f définie sur R par f(x) = asin(2x) + b(1 — 2 cos(2x)) ou a et b deux réels. La

fonction f admet un extremum au _peint'd*abscisse < etlepa = —3) € Cy courbe représentative
de f. \III& f J']f
1) Montrer que VXER ; f(x)= 2icos (2x — — - _|II ||'I|
_ N, / 7
2) Montrer g est pe,h;a'dlque de période m. ;
3) a) Calculer vx € R""'-.f (x).

b) Drgsser le ta'bleau de variationg@

4) Tr rla'b'aﬁﬂedecfpou -~
- — wrt
5) S0it la fonction g défini€ sur R parg : F 3
b’ -
Montrer que la fo tionlflqlﬁbpaire. ‘%7 e

) Eiﬁrqae comme

Exercice 8

déduire Fartragage de C, courbe représentative de g a p

tir de Cp-t tracer Gy.

Sait la fonction f défi rbe représentative

e sur R par f(x) = 2 cos>x —/3sin®x — 1 et soit €y sa c

1) "Montrer que pour taut x € R;; f(x) = 2 cos (Zx + g) )
— 3 ik
2) @) Montrer que la droite }.:"'E est un axe de symétrie de Cy. :-1"‘-' s
™ _‘-"":..

b)'En deduire que I’on pet

redulr-g_l;l:tjjde de f a l’lntervallo.,t':-._'6 l..ﬂ

3) a) Dresser le tableau de variatiepn de f. -_ o

—— —] (Preuserl-ré}'poin
d’intersection"de C, avecl’axe des abscisses). E‘-—:I

4) Soit la fonction éfiﬁ'li?surrb%" 4?"] par g(x) = 2cos (lel + g) h;ql_s_?_itI;g]s sdurbe
représentative. ' |'_F | '5
g ue

a) Utiliser €4 pour tracer Cy.

b) Consteuiresa courbe €y de la restr

b) Résoudre graphiquement I’inéquation g(x) = 0.
Exercice 9

Soit f(x) =V4x2 —2x—2 —1 etsoitC r sa courbe représentative

1) a) Déterminer le domaine de définition D¢ de f
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b) Montrer que A: x = % est un axe de symétrie de Cy et déduire que I’on peut réduire le domaine

d’étude de f
2) a) Etudier la dérivabilité de f a droite en 1 est interpréter le résultat graphiquement

b) Dresser le tableau de variation de f

c) Montrerque D : y = 2x — Z est une asymptote a Cy au voisinage de +co

d) Construire Cy

. . e x)|[ sixe D,
3) Soit la fonction g défi OItyC , sa courbe

a) Montrer g X = ‘hfSt l}h axe de symétrie de C et ded‘llz‘riII q]‘de Pon peut

Q

ire le domaine

xsinx

((f(sin x)—l)2

yéfinition D, deh
00 = 7 S

inie sur [—g g] par h(x) = et soit C,, sa coulbe

4sin x+2
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