DROITES-PLANS DE L’ESPACE 4°™ Sc Techniques

Dans tous les exercices ’espace est rapporté a un repére orthonormé (O, i ], R)
Exercice 1

On considére les points (1,-2,—-1) ,B(3,—
que de | dro e (AB).

1) a) Donner une représentation pa

b) Donner un systéme d’éguations cart iennes mtl (AB].' h !Ir
S A, Bet-Ef!q; t un plan P. _||| .I'Il-lll'

resentatmqﬁpavametrlque de P.

2) a) Montrer que les p

: equatloq':heswnne de P ,.-l"r

e equaq"fmartesmnne du plan

. s

xX=a
2, Ef_r)'hladroneA {y=—2+2a ;aeR?

z=14+a«a

donner mﬂreprﬁ::r;hm{}fajfrlque de leu

"

)

e a la droite A .

iy
o
o

“ pointﬁ:r-}] et K définies par I mili

ordongeés des points I,/ et K. ':I
2) a) Montrer que les*pei et K=ne sont pas alignés.

arté ?meli_!lﬁpl (IJK) est : 8x + % 12 Lllr'()\

aramétrique I;En ( KI) é

3) a) Déterminer une représentation parame

b) Justifier qu’une équa

c) Déterminer une représentatio

b) Donner un systéme d’équations cartésiennes de la droite (AD).

4) a) Montrer que la droite (AD) et le plan (IJK) sont sécants en un point L.
b) Montrer que AL = %E.

Exercice 4

La figure ci- contre est celle d’un cube ABCDEFGH d’aréte 1
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1) AB.AC estégalea:

a) 2 b) 1 ) V2
2) ABAAC estégalea:
a) 4F b) E4 ¢) 2 4E

Exercice 5

Dans la figure ci-contre ABCDEFGH est un par

On désigne par I le milieu de [4B 'H .Ill .

h
On munit I’espace du gépere orthononme!l,&A, Al, AD, AE ). !Ir _||I II||I jl

1) Le vecteur 4

LY
AAE es -"'I"%\
Ve

Ty
8) 24D, b) —

D
( sec!iqg&is lans d’équatiofiS’y = 1 etz = 1_-I:.:I|Ia dltelll'ql. f -
GH -

2) L

a) (FG) b)m ) -
3) eéguation du plan (AHG) es Ly ‘%7
1
-""'55‘3/—2= b)"-y+z=0 ) y+z—-2=0

rcice 6

n ca_rtés)p:' nne duplan Pest:x+y+z+4 = 0. ey

IrIl_g.l:ﬂmétrique du plan .

¢) Déterminer une représentati -
- o e

F- {x:l_

2) Soitla droite D:{y = 2 + 3«

l:-l"'f z=—4+a
er qug):j‘lan P et la droite Dig
b) Déterminer 165 coordonnées du point I i

2x —y ¥32-1=0.

b) Soit A Iintersectio Jl:‘Ethl.-.d}meE#ne représentation paramétriques de Ahf'-rll--._

c) Etudier la position relativele
Exercice 7
On considére les points (1,-2,—-1),B(3,-3,—
1) a) Donner une représentation paramétrique de la droite (AB).

b) Donner un systéme d’équations cartésiennes de la droite (AB).
2) a) Montrer que les points A, B et C forment un plan P.

b) Donner une représentation paramétrique de P.

c) Donner une équation cartésienne de P.
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3) Donner une équation cartésienne du plan Q paralléle a P et passant par D(1,1,1)
4) Soit leplan P': —x + 2y — 2z + 4 = 0 Montrer que P et P’ sont sécants et donner une représentation paramétrique

de leur droite d’intersection.

Exercice 8
x=2+a x=4+3p

On considére les droites: D : {y=14+2a a€R e D:{y=3+pf PLER
z=1—-a«a z=3+4+2f

1) Montrer que les droites D et D' ne sont pa
2) a) Lepoint A(4,—7,5) appartie a la droit

carteswnn}l%r pla ﬁ palantli)all'le‘ﬂmht f e-':llcontenant la'd

3) a) Détermineglle’réel m o'LTI-..que le vecteur i, = T+ j + mk soit un vecteur du"glaf: P.

b) Montrer qu’une équati

est:y+2z—3=0

9 ;
param&n‘qm, de-éur droite D; d’intefsecgion.

(lePest x—z+2=0. ._,._E
e — - - -

Iryeaeur Uy =1+]+ mk soit un vecteur de P
: rmlne'l" dans chacun des cas la position re[g_-tllvé"d'é lag

Iy H"[E

Exercice 10
Soient les points (1,2,2),B(3,2,1) et €(1,3,3).
1) a) Montrer que les points A, B et C déterminent un plan P.
b) Donner une équation cartésienne de P.
2) Soientlesplans P, :x —2y+2z—1=0¢et P,:x—3y+2z+2=0.
a) Montrer que les plans P; et P, sont sécants suivant une droite D.
b) Montrer que le point C appartient & la droite D.
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2
c) Montrer que le vecteur i ( 0 ) est un vecteur directeur de la droite D.

-1
x=1+42a
d) En déduire que la droite D a pour représentation paramétrique 1y = 3 a € R.
z=3—-«a

Exercice 11
On consideére les points : A(4,0,0),B(0,0,4) et C(0,4,0).

1) a) Calculer ABAAC et en déduire que les points dé
b) Montrer qu’une équation caatéstenne de P est x +z—-4=0
2) SoitS ={M(x,y,z) cif/x* + y* + —4yi t f
a) Montrer que S gst'une spherig'é‘ céhtre 1(0,2,2)etderayon R = \/_-li 'Illl.||||
b) Veérifier q Lu:&ametre de S. .|"r

P —

e que K € S.

g ndlculalre a Ia

fontrer guiune équation

artésien E:?l !l"lir_'_ ZIIE.-I
érifier‘alors que H(0,3", 1) est I%e hogonal de K sur dr_pf["-.(BC)

) Montrergue la distangé du pﬂ‘n‘-,a la droite (BC) est égale & V6.

EﬂﬂEﬂTﬁFe que Q coupe S suwan'f"l'm cercle C, dont on précisera le centre et le rayon.

-
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