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Exercice N°:2 (6 pts)

On considére la suite (U,) définie sur [I par
2U
= i VnelN

1+U?2

n
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1) a) Montrer que pourtout n€IN;ona: % <U,<1
b) Montrer que (U,) est croissante.

c) En déduire que (U,) est convergente et calculer sa limite

3) a- Montrer que pour tout nell , |u,,, -1 < §|un -1.

1(2Y
b- En déduire que pour tout nel] , |u, -1/ < E(gj .

c- Retrouver alors lim u,.
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Pourtout neIN" onpose: S, =2u,, V,=—" oW, =—=
k=1 n
k
. 1(2
Montrer que pour tout entier naturel k, on a: 1—5 —| <u.<1.

o . 1(2Y
En déduire que pour tout entier natureln,ona: n _§(_j <S <n

b- Déterminer alors lim V., et lim W, .
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Exercice N°:2 (7 pts)

1) Soit 'équation (E):z2—2z+1+i=0
a) Vérifier que (VZ — ivZ)" = —4i
b) Résoudre dans C I'équation (E)

2) Le plan le plan est rapporté a un repére orthonormé direct (0,4, v ).on désigne par (') le cercle de centre O et
de rayon 1 et A le pont d’affixes —1

31 N

a) Construire les points B et C d’affixes respectives 7, = e'T et z.=-z;

b) Ecrire z; sous forme algébrique.



3) Soit M, etM, les points d’affixes respectives z, =(

232 V2 Z, = 2-42) 2
2 2 2 2
a) Vérifier que A est le milieu du segment [MM, |

b) Montrer que le quadrilatere OAMB est un losange, puis construire les points M, et M,
4) Soit M le point d’affixe z =€ avec 0 e {—%%}
a) Vérifier Me (') en déduire que MBC est un triangle rectangle en M.
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b) Soit S Iaire du triangle MBC. Montrer que S = > e +e’?

ul -i(e-7

5) a) Vérifier que ei<e+4>(ei<eg+e 4) e

T
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2

b) En déduire que s = COS(G_EJ ‘

c) Déterminer la valeur de 8 pour laquelle S est maximale.
EXERCICE N°3: (7 points)

Sur la figure ci-dessous est tracée la courbe représentative notée (Cf) dans un repére orthonormé

' 0./, /)d'une fonction f définie sur [ —{~1} On sait que :

- La droite D d’équation y =-2x-1 est asymptote a la courbe (Cf) en (-=).
- La droite d’équation x=-1 est asymptote a la courbe (Cf) .

— (Cf) admet une branche parabolique de direction celle de la droite d’équation y = %X au voisinage de -«

_les points A[—%,OJ,B[—%,OJ,C(OJ) et D(1,2) sont des points de ( Cf)

A partir du graphique:
1) Déterminer

a) lim £ x), Iimm , lim £ x)+2x

X—>—0 X—>—0 X X —>—©

b) leo(x), lim £ x)

xX—>-1
2) Soit la fonction g définie sur 7 par & x)=+x?+3 +x —4 . On désigne par (Cg) sa courbe dans un
repére orthonormé’ 0./, /).

a) Montrer que la droite d’équation :y= - 4 est une asymptote a (Cg) au voisinage de (- «).
b) Montrer que la droite d’équation :y= 2x- 4 est une asymptote a (Cg) au voisinage de (+ «).

3) a) Montrer que la fonction 7 > g est définie sur [ —{1}.

b) la fonction est —elle prolongeable par continuité en 1 ?

X+1)Siﬂ[ il

j—S Si X = —1
X +1

4) Soit la fonction g définie sur [ par £ x)=
a(x) six < -

a) Montrer que pour tout x>-1,0na —x-4<Ag x)<x-2.

b) En déduire que h est continue en -1.

c) Calculer lim A x)

X—>+0

5) a) Montrer que I'équation 4 x)=-2 admet au moins une solution a dans ]O,q.
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T
b) Montrer que fg( j:
a+1 Vol +2a







	EXERCICE N 3 :  (7 points)
	_ les points   sont des points de ( Cf )
	À partir du graphique:

