Lycée I. K. Jemmel Devoir de Contrdle n°1 Mr : Afli Ahmed

Classe : 4°™°Tec2 Mathématiques — Durée 2h A.S : 2024/2025

Exercice 1 : (3.5 points)

Le plan est rapporté a un repere orthonormé (O, 1, 7).

La courbe (Cf) ci-dessous représente une fonction f définie sur R \{—3}.
e La courbe (Cf) admet une branche parabolique de direction (O ; T) au voisinage de +oo.
e La droite d’équation y = - X - 3 est une asymptote oblique & (Cf) au voisinage de —o

e Ladroite d’équation x = - 3 est une asymptote verticale a (Cf).

1) Par une lecture graphique :

a) Déterminer : fofof(2) ; lim f(x) ; lim f(x) +x et lim o
X——00 X——00 X—+0co 2X
p . - 2024 . 2024
b) Déeterminer : Xg@w YT et Jim e
z : r ! ] . f(x) -2
c) Déterminer : f'(—4) ; f'(2) fy(—=1) et lim
x-—1" X+1
2) Soit g la fonction définie sur R* par g(x) = f(X<3=1)

Montrer que g est prolongeable par continuité en 0.
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Exercice 2 : (7.5 points)

X — sin(mx) .
_ _ o ™+ — six <0
On considere la fonction f définie sur IR par :f(x) = 1 X
— = VX six >0

On désigne par C¢ la courbe représentative de f dans un repére orthonormé (O, 1, 7).

1) Montrer que f est continue en O.

x—-1

2) a) Vérifier que pour tout X €] —oo; 0[ona: m + %1 <fx)<m +

X

b) Déduire lim f(x). Interpréter graphiquement le résultat obtenu.
X——00

3) Calculer hrfl f(x) et hrfl f(T’().Interpréter graphiqguement le résultat obtenu.
X—>+00 X—>+00

4) a) Montrer que f est continue sur ]0; +oo|.
b) Montrer que I'équation f(x) = 0 admet une solution a dans ]0; 1].

c) Vérifier que : a3+ 2a? + a = 1.

Exercice 3 : (5.5 points)

Le plan est muni d'un repére orthonormé direct (0,u ,v’) .Soient les points A, B et C d'affixes
respectives: zy=1++3 -i(1-vV3) , zg=2+2iV3 et ze=1-V3+i(1++3)
1) a) Vérifier que z: = iz,.En déduire que le triangle OAC est rectangle et isocéle en O.

b) Vérifier que zg = z5 + z; .En déduire que OABC est un carré.
2) a) Vérifier que : zg = 4e's
b) Construire le point B puis les points A et C. (annexe page 3)

c) Montrer que z, = 2v2e' 12
V2 +6

4

d) En déduire que cos( ) =

T
12

Exercice 4 : (3.5 points)

Le plan complexe est muni d’'un repére orthonormé direct (0,u ,v)

iz+ 3
zZ— 4

Soit A(3i) , K(i) ; B(4) ; M(z) et M’ le point d’affixe z' =

1) Montrer que (z'-1) (z - 4) = 3 + 4i
2) a) Déduire que KM’.BM =5
b) Montrer que si M’ décrit le cercle de centre K et de rayon 2 alors M décrit un ensemble a

déterminer.

3) a) Montrer que |z'| = 11;_1\1\:1[

b) Déterminer 'ensemble des points M’ lorsque M décrit la médiatrice de [AB].
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Exercice 3:
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