Lycée : Tahar Sfar Sousse — (Correction du devoir 4 Tech 3

Prof :Maatallah Kamel

de controle n 1 hlissce. 21

Exercice n 1 (3 points )

Pour chacune des questions suivantes , une seule réponse est correcte.La relever .

1)

2)

3)

1
lim (8224 4) sin(m) est égal a : [c] 4

r——+00

V3
2 2

2025
1
La forme algébrique de — +i> est : [c|-1

Si f(z)=23—-3z+1et g(z)=

1)

2)

b)

3)

b)

4)

a)

2
alors lim fog(x)=[a] —c0
z—2F

Exercice n 2 (6.5 points )

Ona: OA=|z4|=|14iv3| =2 donc A € €0 9) , de méme pour B, OB = |zp| = |—V/3+i| =2
donc B € 60 9

A€CopNA:z=1 avec ys>0 et BeECoaNA:y=1 avec zp<0

T 5%
Z‘i

5)
A—l—i—z\/_ [2 —]—263 et ZB:—\/g—Fi:[Q,%]:Qe 6

S T

L= — L=

Z0A _7A_ _iciR donc OALOB et | =24 =|—i|=1 par suite OA=OB , d'ot OAB
Zop 4B Z5

est un triangle rectangle et isocele en O .

20=1—34iV3+i=(1+4v3)+(—v3+3) =24+ 28
Onazog=za+2p< ZO? = ZO_1>4+ZO? d’ou (ﬁz OA—i—O?. Par suite OAC' B est un parallé-

logramme . Comme OAB est rectangle et isocele en O alors OACB est un carré .
On a : z¢ = |z¢|e'"9 (zc)
lere méthode(Méthode géométrique )

|zc| = OC = VOA2+0B2 = \/4+4=2v2 et arg(zc) = (

m

7 §—

gjtg :1—7; d’olt 2’022\/56112
2éme méthode(Méthode algébrique )

K om om m. dm m om T i T

20=zpA+z2p= % 3 +2¢ 6 —2@(12 6)( (12_6)+e_1(ﬁ_6)) 2(2008(4)6(12)—2\/_6 12
atf a—p a—pf a+p

) el 4 oif — ¢ 2 (el 2 e 2 ):2008((1;6 :

— —
\ AN

= = = = ;
u;0C)=(u;0A)+(0A;0C) =

™
2(1—\/§)+i<\/§+1):2\/§€zl222\/5(008(1 )—Hszn(iQ)) d’ou 2\/_608(12) (1—-+/3)
77r) (1—+/3) o sm(@)— (1++/3)
12 9w 127 22
OM 2

EM ,
ME(K(O,Q)@OMZQ@’ZM‘IQ,Ona:]zM/|:’ZZ| S O0OM = Oh §:1dou M/ECK(/OJ)

7
et 2\/§sm(1—g) = (14++/3)  par suite : cos(
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b)| i) —QiSin(Z)e

0
0 o
- 2282'71(*)61(2) Z(Q_E)
/ . 2 .
2 =i— =i = =|sin(z)e 2 3
2e 3
0
- RN oYY z , Lz 0 iG—5)
ii) O ,Aet M sont alignés & > cR & —cR &2 =i—cilR &sin(z)e 2 3" €ilR
J— ZA ZA 2
T T e T 0= ok ke Z et 0 €]—m ] dou |g=—2
5 3= TRT 5= m == T, e m,m] dou |6=—3
> T
Exercice n 3 (6.5 points )
1) | [a)| Pour tout réel x >0, —1 < cos(x) <1 = —\/x < /zcos(z) < /x
1—y/x 1+
& 1—yx <1++/zcos(x) <14++/x.Commez+1>0,Vx>0alorsona: ) < f(zx) < =
T T
11—z l—x l—x 1
b im LYI_ o _(L1)x0=
)| Ona =100 z 41 mirfoo(x+1)(1+\/§) x—l>rfoo<x+1>(1+\/5) (=1 x0=[0]
. 1+ _ l—=z _ l—=z 1
v—to0 741 x—l>r4£100(x+1)(1—\/5) :r:—lgloo(a:jtl)(l—\/f) (FB<o=
1—+/x 14+ :
et ] < f(z) < ] alors mgrfoof(x)—().

La droite A :y =0 est une asymptote horizontale a la courbe (¢ f) au voisinage de 400
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2)

3)

4)

2 2
_ .t (Vat4+1+1)
xgr—noo f(.T) - xgr—noo 212 - J:Er—noo

1 1 1 1 1 1
ViaFi+1 . Syt ty) SR
2x B

Va2+1+1
—=

lim M = lim

T——00 T——00

1
lim 2f(z)+x= lim 22414+1+2= lim ———+1=|1=2b]
T—>—00

T——00 T——00 /12 +1—z

hm = hm = |——=q
T——00 21 T——00 2 2

1
La droite A" :y =azx+b= —§x+ 3 est une asymptote oblique a la courbe (¢ f) au voisinage de —oo

1+ /zcos(x)

La fonction z — — est continue sur [0,+o0[
x
2

_ 1++/0cos(0) _

La fonction z — i est continue sur | —o00,0[ , f(0) 0T 1

2(Va2+1-1)
: Vi 4141
lim f(z)= lim —— =

z—0~ z—0~ 2

1 1 1 1
xli%l%-f(ﬁ) - xli%l‘*'f(ﬁ) =0 ’ hI7IT1 f(COS(QZ)) = f( ) =t ’xgr—noof(@) =

1= f(0), d’ou f est continue en 0 , par suite f est continue sur IR.

5)

1- /7

1
)= >0et f(m)= <0, d'ou il existe

a) | f est continue sur [g,ﬂ'] c[0,4o00[, f(

+1 7T+1

1
d’ou cos?(a) = — donc o = =

Ja o cos?(a)

1 +tan®(a) & tan®(a) = a—1 d’'ott | tan(a) = —/a—1|, car Va G]g,ﬂ[,tan(a) <0

b)| On a f(a) =0= 1+ /acos(a) =0 < cos(a) = —

Exercice n 4 ( 4 points )

1)

a)| lim f@) — |1 = a|=coefficient directeur de la droite A:y=z—1

Tr—+oc0 I

2)

lim (f(z)—2)= : I’ordonnée a l’origine de la droite A

T——+00

, lim f(x)= et h%l, f(z)=

z—0t

z—0T X z—0T

1 f (s t 1
b)| lim x-f()z lim (f:): lim &:,avect:florsque:x%OJ“, t — 400
0
7

1 1 1
lim <f<>—>: lim (f(t)—t):,avect:—lorsque =07, t— 400
7

z—07F 8 X t—+00

3 . fl@)—=3 0-3 -3
oIl or - el Jim T = =
4 2 2 2
P N L S el i e

lim

e—(-1)+ f(

AT 8273 e 3@ D) Bk (o) Lroe] e & au dessous de A

f(J—o00,—1])=|] —1,1] | ,car f est strictement croissante sur | —oo, —1] et Em flz)=—-1,f(-1)=1
Tr——00

S yool|, £(10,2]) == 00,0,

fof([_LOD = f([17+oo[) = [_27
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