Correction : Devoir de controle n 1

Prof :Maatallah

1)

2)

3)

1)

2)

Exercice n 1 (3 points )

. 3 2
wgriloo(9x +6)“ cos( 5B 12

9
) — (923 +6)? est égal a : =

1 \/— 2025
La forme algébrique de —5 +i2> est : @ 1

Si f(z) =—423 -3z +7 et g(z) =

+7
1 li =
— alors wl)rgl+fog($) [al+oo

Exercice n 2 (7 points )

22 —232+4=0,A =b>—4dac= (2/3)? —16 = —4 = (2i)? , § = 2i est une racine carrée de A donc
—b+0 2342 —b—0 2v/3—2i
+ \/_+ 7 - \/_ Z:\/§—z’

| = % = 5 :\/§+2et22: S 5

24 = V341, zZqr =3—iet zg=—1+iV3.
m 27

a)| z4=+3+i= % 6 et zg=—1+iV/3+i= % 3 . Voir le graphique
T

— m
Z—> 5 z6 T —
Z—> — = — — ¢ 3 donc OA=O0A’ et (O—1>4,O

oA 26728

|

S

b)

N = g—i- 2km donc OAA’ est un triangle équi-

latéral.
27T

T
2 3 = =
O? e = 612 = OA=0B et (0—121,0?) = g+2k7r donc OAB est un triangle

2e 6
rectangle et isocele en O.

de méme
OA

3)

a)| OADB soit un carré voir le graphique . zp = |z2p|e’®9D) | |zp| = 0D = V2x OAZ = \/3=2/2

57

et arg(zp) O? 7,014 OAO? +4+2kw—ij2+2kﬂ,zD2fe 12

b) | OADB est un carré donc OA+B — OA—i—(ﬁ = (ﬁ donc Zz3 = Z5+ + Z53 par suite
2p=24+2B, 2D =24+2B=V3+i+ivV3—-1=(vV3—-1)+i(+/3+1)

5t Re(zD)_\/g—l_\/g—\/i

12) lzpl  2v2 4

c)| cos(

4)

a)| zg=22z4—2p=24—2 = (V3+1)+i(1—+/3).

OE:|2E]—\/(\/_+1)2 +(1-+/3)2 =+/8=2y/2 d’ou E est un point de (C)

b) 22 E?-F B :EEEI/:T/%; = 0D =0Fet O? O? = +2k7r donc ODE est un triangle

rectangle et isocele en O.

e —
A=DxFE et ODFE est un triangle rectangle et isocele en O donc (OA,O?) = —% +2km

On a :(, E 7014 (ﬁ,(ﬁ)+2kﬂ_%—z+2kﬂ_—ﬁ+2kﬂ donczE—2\/_e
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Exercice n 3 (5 points )

0)] f(@)+2=0¢ f(z) =2
e f est continue sur | —oo,—2] et f(] —o0,—2]) =|0,1] or —2 ¢]0,1]donc I’équation f(x)= —2 n’a
pas de solutions dans | — 2]
e [ est continue sur [— [ f([=2,1]) =] —00,1] , =2 €] —00,1] et f est strictement décroissante
sur [-2,1[ , donc I’ equatlon f(z)= —2 admet dans [—2,1[ une solution unique .
e f est continue sur |1,+o0[ et f(]1,400[) =] — 00,0 , =2 €] —00,0] et f est strictement croissante
sur |1,4o0[ , donc l’equatlon flz)= —2 admet dans |1, 4+o00[ une solution unique S
Conclusion : |I’équation f(x) = —2 admet deux solutions a et f avec —2<a<let 1</ .
2) a) f est continue sur R\{l} ) f(] _007_2]) :]071] ) 0 ¢]071] ) f(]l,—l—OOD :] _0070[ ) 0 ¢] o 0070[
donc I"équation f(z) =0 n’a pas de solutions dans | — oo, —2] et |1, +o0].
e f est continue et strictement décroissante sur [—2,1[ et f([—2,1[) =] —o0,1] , 0 €] — 00, 1]
donc I'équation f(x) =0 admet dans [—2,1[ une solution unique xg
Conclusion : L’équation f(z)=0 admet dans IR\ {1} une solution unique zg avec —2 < zg < 1
b)
r | =0 240 1 +o0
f(x) + 0 - -
3) :rgr_noo flz)=1: est une asymptote horizontale a (I') au voisinage de —oo
mgrfoo f(z)=0: est une asymptote horizontale a (I') au voisinage de 400
lim1 f(z)=—o00: est une asymptote verticale a (I")
T—
1 1 1 1 4 4 1
4)| lim = =—1, lim =—=—00, lim s im re X——=1
r—+00 (gj)—l 0—1 m—)—l—oof( ) 0— a:—>—ooxf( ) T——00 x f( )
g e
1 ALy -
xilfmf(f<m)) =1 x_lﬁloof(f(x)) = —00.
== 1
—_————
—00
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Exercice 4 (5 points)

1) | Par une lecture graphique, déterminer :
a)| lim M:—l—oo>, lim le,et lim (f(z)—2x=0).
T——00 €x r—+oco r—400
. 1
| R U (1 osin(gg) L osint
b)| tim \/3;2—_|_1_x> =9 xgr-l{lmf(J:)Sln(m) ol L m— =L
0
li 1 =+
s o T — f@)
c)
% oo  —1 0.5 +00
f(x) + 0 — 0 +
1 7 Ee
7 / \/
—00 —0.5
2) | Soit g la fonction définie par g(x) = ;(x).
a)| Dy =] —2,0[U]1,400]
6
/
5 /4
Y/
4 /
A
LA
’ /
/
, /
2 /
27
1 /
/ \ A/
—4 =3 2. 41 1 2 d 4 H ¢
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