Angles orientés  3°™ Mathématiques

Dans tous les exercices on suppose que le plan est orienté
Exercice 1

Donner la mesure principale des angles suivants :

11r 31w = -15m = 377 —251

3 4

2 ' 5 8
Exercice 2

Donner la mesure principale de (i, #) dans chague cas
(2u,30) = —Z+2kn ; kez  (—2u,9) ==+ 2kn ; k€T

(@, —40)=-Z+42kn; kez  (-50,-30)=-—24%2kn; ke
3 3

(27,3u) =T+ 2kn ; k€L (—6,31) = ==+ 2k ; kE€Z
(21,3W) =+ 2kn ; k€L (@, —2w) =%+ 2kn ; ke
(W,28) =Z+2kn ; ke (W,—38)=2+2kn ; k€L
Exercice 3

__25m

Soient A, B, C et D des points du plan tel que (ﬁﬁ) =0

+2kn; keZ (Rﬁ?)=%+

2km: keZ et (ﬁ,ﬁ)=—857”+2kn; ke

1) Déterminer la mesure principale de chacun des angles orientes précédents
(4,4c) , (ac,aD) et (aB/7E)
2) Montrer que les points A, D et.E"sont alignes

Exercice 4

Pour chacune des questions ‘suivantes une seule des trois réponses proposées est exacte.
= 125 - - = >
1) (d,9) = —T” [27) alors la mesure principale de (@, ¥) est :
2w T 2T
a) Y b) 3 C) 3
2) Soit (i, 7) = 0'[27] alors i et & sont :
a) colineaires et de sens contraires b) 4 lv c) colinéaires et de méme sens

3) Soit ABC un triangle isocele de sommet principal A tel que (ﬁﬁ) = —%

Alors laumesure principale de (ﬁ?ﬁ) est: a) 3?” b) % c) _%
Exercice's
251 —29m
Soientha = = et [ = 3 deux mesures respectives de deux angles orientés

(45, 4¢) et (4C, D)

Kooli Mohamed Hechmijstsglo[oxyz:! http://mathematigues.kooli.me/ Page 1



http://mathematiques.kooli.me/

1) Déterminer la mesure principale a de (ﬁ ,4_5) et la mesure principale 8 de (A_f ,ﬁ)

2) Dans la suite de I’exercice on prendra :

s —5m
a=z; ,8=T; AB =AC=2cm et AD =3cm  faire une figure

—_

3) Déterminer une mesure de 1’angle orienté (_/ﬁ? ,ﬁ), que peut-on dire.des vecteurs
AB et AD
4) a) Construire le point E tel que
T, 21
(4B ,4E) = ~5 +2kn; k€L et AE =3cm

b) Montrer que les points A, C et E sont alignés.
Exercice 6
1) Soit ABC un triangle tel que :

(A_’E,\A_c’)=%+2kn; kel et (c‘ff‘é):%nkn; kel

a) Calculer (ﬁ\ﬁ) et (Ta\fc)

) 101w —1937w . =,
b) Les réels G et G sont —.ils.des mesures de (BA ,BC)

2) a) Construire le triangle ABC

b) Construire le point D tel que BCD seit un triangle équilatéral et
— —— T
(cB,cD) =3+ 2kn; kel
c) Calculer (ﬁﬁ) et (ﬁfﬁﬁ)
d) Montrer que ABDC est un.trapéze rectangle

Exercice 7

Soit G un cercle de centre.O"et passant par A. Soient B, C et D trois points du cercle G tel que :

(ﬁ,\ﬁ)z—%ukmkez (Eﬁl’/,\O_B’)=%+2kn;keZ

(ﬁ?,\ﬁ)zg+2kn; kel

1) Construire des points B, C et D
2) Calculer (A_B\O_C)) , (EAW) et (Wf/\ﬁ)
3) a) Calculer (O_E—\O_C))
b)*Que peut-on déduire des vecteurs OB et OC
4).,Montrer que les points C et D sont diamétralement opposes

EXercice 8

On considére les points A, B, C et D tel que :
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(_B_Z,\_ﬁf)=g+2kn; ke ; (C_X,\ﬁ):—gukn; kel

—

(FD’,CT%’):MT”Hkn; k€T

1) Déterminer la mesure principale (ﬁf ,ﬁ?)
2) Montrer que les points A, C et D sont alignés
3) Déterminer une mesure de chacun des angles orientés (ﬁ ,Ef) , (—B_C) , 3@)
Exercice 9
— = T = = 57T
Ondomne: (04,0B)=%+2kn; keZ et (04,0C) 5" +2kn ; k€

AvecOA=3cm;0B=2cm et OC =3cm
1) a) Faire une figure

[EE——

b) Déterminer la mesure principale de I’angle orienté (ﬁ’) , ﬁ)

c)Ondonne a = 23?” . est-elle une mesure de (ﬁﬁ)

2) Soit [OD) la bissectrice du secteur saillant [0A.,, OB] on marque le point D tel que OD = 3 cm. Donner la

mesure principale de I’angle orienté (ﬁ , ﬁ)

3) Montrer que les points 0, D et C sont alignés
Exercice 10

On considere un cercle ‘G de diametre [AB] et soient D, et D, deux droites paralléles distinctes de la droite

(AB) et passant respectivement par A€t B.

Soit M un point de G distinct de A®t'B, soient I, J, et K les projetés orthogonaux de M respectivement sur
(AB) (AB), D, et D,.
1) a) Montrer que les points«4;,"M, I et ] sont sur un méme cercle que 1’on précisera.
b) Montrer que :(R,ji) =(m ,XB) +2kn ;keZ.
2) a) Montrer que lesspaints I, B, M et K sont sur un méme cercle que 1’on précisera.
b) Montrer que (ﬁT(_j) = (ﬁAW) 4+ 2km;k €T

3) En déduire gue.le triangle IJK est rectangle en I.
Exercice 11

Soit un triangler ABC et soit G son cercle circonscrit, soit M un point de G tel que : M ¢ {B,C}
1) On.désigne par A, B', et C' les projetés orthogonales respectifs du point M sur les droites (BC), (AC) et

(AB). Faire une figure.

2) a).Montrer que les quatre points A’, B', C et M appartiennent a un méme cercle que I’on précisera.
b) En déduire que : (A’M ,A’B’) = (WC_B’)) +n+2kim; ki EZ

3) a) Montrer que les quatre points A’, B, C’ et M appartiennent a un méme cercle que ’on précisera.
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b) En déduire que : (A’LTZ’M) = (BC/’\W) + 2k, ; ky, EZ

4) a) Enécrivant : (A’(,TZ’B’) = (A’(?]’M) + (A’I\ZZ’B’) + 2km ; k € Z ‘et en se rappelant que les
points A, B, C et M sont sur le méme cercle ‘G Montrer que :
(E’T,\A’—B’))=n+2kn ; kEZL
b) En déduire que les points A’, B', et C' sont alignés.
Exercice 12
On représenté ci-contre un cercle de centre A et de rayon 1, les triangles ABC et ADE sont équilatéraux et le

triangle ACD est rectangle en A.
1) Déterminer la mesure principale de chacun des angles : D c

—

(4B aE), (4B B et (DE , BC)

2) Montrer que DC et EB sont colinéaires.

3) Montrer que EA et CB sont orthogonaux. A
E B
4) Montrer que (AC ,ED) = =

Exercice 13

Une seule des réponses est exacte. trouver cette réponse.
. —= ——\
1) SoitE = {M € p/(MB ,MA) == [2n}}
a) E est ’arc BA prive des points A et B du cercle G passant par A et B et

tangent & (AT) en A tel que : (ﬁﬁ) = % [27].

b) E est ’arc BA privg des points A et B du cercle ‘G passant par A et B et tangent a (BT) en B tel que :
P e _m

(BT,BA) =Z [2x].

c) E est I’arc BA privé des/points A et B du cercle ‘G passant par A et B et tangent a (BT) en B tel que :

v

e g— _ T

(BT, BA) = -Z [2a].

Exercice 14

Soient deux points.distincts B et C du plan tel que BC = 6 ; on se propose de compléter la

I

r [27] et (m) = ~3 [27]

construction du triangle ABC tel que: (ﬁ, ﬁ) = 2

—
—)—))

1) Déterminer I'ensemble A des points M tel que (BC, BM ) = % [27]

—
—_— ——

2) Déterminer I’ensemble G des points M tel que (MC, MB) = —g [27]

3)"En,déduire la construction du triangle ABC.

Exercice 15

Soient A, B et I trois points du plan tel que AB = 3 et 4IA-1B=0
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On se propose de construire un triangle ABC tel que : (ﬁ?\c_ff) = % [27] et CB = 2CA
1) Calculer IA et IB.

2) Déterminer I’ensemble Gz des points M tel que : (_M_E\W) = %

3) Déterminer 'ensemble G des points M tel que : 4MA? — MB? = 0

4) Construire alors le tringle ABC.

Exercice 16

Soit ABCD un losange de centre I et tel que AB = 4 et (_/ﬁ? ﬁ) =_— [2n]

3
1) Donner la mesure principale des angles suivants : (_ﬂ?}ﬁf : (Efﬁ) (AB, ,4_5)

JEE——

et (ﬁ, ﬁ).
2) Calculer det(AB,AD) ; det(DC,BC) ; det(ID,TA) ; det(IB, BC) ; det(AB,IC).

Exercice 17

Soit ABCD un quadrilatere inscrit dans un cercle ‘G.de-eentre O dont les diagonales se coupent en I et verifiant :
(A_c’, ﬁ’) =" [2n].

J est le milieu du segment [CD] et (IJ) coupe.(4B) en H.
Soit a la mesure principale de ’angle (E, AC )

a + % +krn;keZ

1) Montrer que (E 17) =a+ (I_f I7) [27].

2) a) Exprimer (ﬁ) en fonction de a.
b) Montrer que le triangle"DI] est isocele.
c) En déduire (I_C/)\I_f) en fonction de a.

3) Montrer que (AB) | (I})

4) Soit [AT) latangente a Gen A

On suppose que. (51”?_3’) = %[Zn]

La droite (I])coupe (A0) en F et [AT) en E.

a) Montrer-que le triangle AEF est isocele.

b) EXprimer (ﬁ ﬁ) en fonction de a.
0)On‘AE = 2. Montrer que dét(AE,Al) =

(=)

5)«Déterminer ’ensemble Gi1= {M € P tel que (HM AE) = 57 [27'[]}
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