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Exercice n°1 : (04 points) (QCM)

Pour chacune des questions suivantes une seule réponse proposée est exacte

Indiquer laréponse exacte. Aucune justification n’est demandée

1°/ On considére dans C 'équation: (E):(1+i)Z2—(1+iV3)Z+V3+i=0
On désigne par Z; et Z, les solutions dans C de I’équation (E)

arg (Z,) + arg (Z2) congru a:  a) %[Zn] ;b —%[Zn] ;0 E[Zn]

2°/ On considére dans C I’équation : (E"):Z3 = 2 + 2i
Les solutions dans C de I’équation (E”) sont :

([ 2km
a) zk=i/7e‘(Z+T), ke{0,1,2}

n | 2km

b) Z, = 2vZ @), kef0,1,2)

2km

c) zk=\/fe"(1”—z+T), ke{0,1,2}

3°/ Soit f une fonction dérivable sur Rtel que pourtoutx€ R: f(x) = !

1+x2
et g la fonction définie sur ]—gg[ par : g(x) = f(tan(x))
La fonction g est dérivable sur ]—gg[ etona:
' _ 1 : ' _ 2 . ' _
A)gW=rms 0 DgW=1ttan’® ;o) g =1

4°/ Soit (U,) la suite définie sur Npar: U, = z:;;:

a) lim U, =—

n—+

, b) lim U,=1

n— + «

, ¢) lim U, =-1

n— + «
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Exercice n°2 : (06 points)

l. 1) Vérifier que: (3 — iV3)? = 6 — 6iV3

2) Résoudre dans C I'équation :

(E:Z* — (1 +iV3)Z — 2+ 2iV3 = 0
Il. Le plan est rapporté a un repére orthonormé direct (0, u, V)

On considere les points A, B et C d'affixes :
Z,=2,Zg=—1+ iV3etZ,= —1 — iV3
1) Mettre Zg et Z, sous forme exponentielle
2) Soit C le cercle de centre 0 et de rayon 2
a-Vérifier que le cercle € est circonscrit au triangle ABC
b-Placer le point A et construire les points B et C

yA yA . V3
3) a- Montrer que :—-—=—2-=j —
Ig-Zn Zc-Ig 3

b- Déduire que (0C) 1L (AB)et (0OA) L (BC)
c-Montrer alors que le point 0 est I'orthocentre du triangle ABC
4) a- Montrer que le triangle ABC est équilatéral
b-Soit H le point d’affixe Zy; = —1. Vérifier que H est le milieu de [BC]

c-Calculer alors I'aire du triangle ABC.

Exercice n°3 : (05 points)

Soit f la fonction définie sur ]0,+«[ par: f(x) =1 +\/i§

On désigne par : (C¢) lacourbe de f dans un repére orthonormé (o,7,))
1°) a) Calculer lir(l)rn+ f(x)et interpréter graphiguement le résultat
x—

b) Calculer lirP f(x) et interpréter graphiguement le résultat
x>+

-1
2x\x
b) Dresser le tableau de variation de f sur ]0, +[

3°) a) Montrer que I’équation f(x) = x admet une unique solution a dans ]1,2[
b) Vérifierque: 1,7< a < 1,8
c) Soit A la droite d’équation : y = x.
Etudier la position de (Cf) par rapportaA
d) Tracer A et (Cy)

2°) a) Montrer que x € ]0,+[ : f(x) =
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| W

U =
U

Ups1 = f(Uy)

a) Montrer , par récurrence , que pourtout n€IN: 1< u, <2

4°) Soit (u,) la suite définie sur N par : : {

b) Montrer que pour tout x > 1: |f'(x)| Si
c) Montrer que pour tout n e N: |u, .1 — a| < %Iun — «af

d) Montrer alors que pourtoutneN: |u, — a| < (%)" E— a|

puis déterminer lim U,

n— + «©

Exercice n°4 : (05 points)

On donne la courbe d’une fonction f définie et continue sur R .voir feuille annexe
e Latangente T a (Cf) au point A(0,1) passe par B(1,3)

e Aq:y =3 asymptote horizontale pour (Cf) au voisinage de +«

e A,:y = —1lasymptote horizontale pour (Cf) au voisinage de—oo
1°/ Par lecture graphique :

a) Déterminer f(O),xl_i)r_nwf(x) et xl_i)lllwf(x)

b) Donner le tableau de variation de f sur R

c) Déterminer f'(0) et une équation de T

d) Justifier que le point A(0,1) est un point d’inflexion pour(C)

2°/ a) Montrer que f réalise une bijection de R sur un intervalle J

que I’on précisera. (Soit f~1 la fonction réciproque de f)

b) Déterminer £~1(1), lim  f1(x) et lim f~1(x)
x—(-1D* x—-3~

c) Tracer sur la feuille annexe |la droite A d’équation y = x et (Cf-1)

bx

VaZ+1

3°/On suppose que pourtout x € R :f(x) =a+ , (aetbdeuxréels)

a) Calculer £(0) puis déduire la valeur de a

b) Montre que liT f(x) =a+b. puisdéduirelavaleur de b
X—+

c) Donner alors I'’expression de f pour tout x € R

4°/ Soit Fla fonction définie sur Rpar: F(x) = x+ 2Vx? +1

Montrer que F est dérivable sur R et que pour tout x € R: F'(x) = f(x)
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Annexe a rendre avec la copie

Nom et Prénom ...

(T)

Ag:y =3

(Cy)

Aqgry=-—1
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