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Exercice n°1 : (4 pts)
Dans le graphique ci-dessous ,on a représenté dans un repére orthonormé ( o,1,])la courbe
Cs d’'une fonction f définie sur R.
» Ladroite d’équation y = 2 est une asymptote a C ¢ au voisinage de —oo
» La courbe (;f admet au voisinage de +oo une branche parabolique de direction I'axe
0,7
» La courbe Cf admet deux demi- tangentes au point A( 0 ; — 2) et une tangente au
point B(1;—-1)
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A/
1) En utilisant les données gt le gra;w)hique
a/ Déterminer : f(1) ;f' (1) ; f'5(0) et f';(0)
b/ Déterminer : limy.,_co f(X) ; liMyspo0 F(X) €L liMy,yo0 2
c/ Ecrire I’équation de la tangente T au point d’abscisse 1
2) Dresser le tableau de variations de f
3) Soit g la restriction de fa ’intervalle [0, +oo[
a/ Montrer que g admet une fonction réciproque g~ définie sur un intervalle J que I'on

déterminera

-1
b/ g~" est-elle dérivable a droite en (— 2) ? Déterminer lim ,_,_ )+ %
¢/ Montrer que g~* est dérivable en (— 1) et Calculer (g71)'(— 1)

g1 (x)

d/ Déterminer : limy_ ;o g 1(x) €t limy, ;o



Exercice n°2 : (6 points)

Soit la fonction f définie sur R par f (X)=+vx% + 8 —x
On désigne par C¢ la courbe représentative de f dans un repere orthonormé (o, 17, 7 )

1)

2)

3)
4)

5)

6)

a Montrer que limy_,, f(x) = 0. Interpréter graphiquement le résultat obtenu
b/ Montrer que f(x) > 0 pour tout xeR.
dMontrer que la droite D:y = —2x est une asymptote oblique a Cf au voisinage
de —oo
/ f(x
a/ Montrer que pour tout Xx€Rona: f'(x) = — %ﬁs
b/ Dresser le tableau de variation de f sur R
¢/ Montrer que f réalise une bijection de R sur un intervalle J que 1’on précisera
Montre que I’équation f (X) =X admet une unique solution o dans [1,2]
On donne la courbe C¢ de la fonction f. Ainsi que ladroite D : y = x
Construire Ce: la courbe de £~ dans le méme repere.( dans I’annexe ci-jointe (Figure 1))
a/ Montrer que pour tout x€ [1, 2]ona: 1< f(x) <2
b/ En déduire que pour tout x€ [1, 2]ona: |f'(x)]| < %
On considere la suite (U, ) définiesur IN par: U, =1 et U,,; = f(U,)
a/ Montrer que pourtout n€eINona: 1<U, < 2
b/ Montrer que pourtout n€lINona: | Uy — a | s% U, — o |

n
¢/ En déduire que pourtoutn€INona: |[U, —a| < (% )
d/ En déduire lim,_ . Uy

Exercice n°3 : (6 points)

1)
2)

1)

2)

3)
4)

Soit 6 un réel dans I’intervalle [0, 27|

On considére dans C I'équation (E): z2 —2[e® +1+iV3]z + 4(1 +iV3)el® = 0
Vérifier que 2e'® est une solution de (E)

Déterminer alors 1’autre solution de (E)

Le plan complexe est rapporté a un repere orthonormé direct (o, u,
On considere les points A, B et C d’affixes respectives

24= WB+V2)e's :  zg=2+2iV3 et z=(3 —1) (=1+1)
Dans la figure2 de I’annexe on a tracé le cercle ¢ de centre O et de rayon 4 et ladroite D:y = x
al Vérifier que z, = (V3 + 1)(1 +1)
b/ Ecrire zg sous forme exponentielle puis construire le point B.
al Vérifier que % =(W3-2)i
b/ En déduire que le triangle OAB est rectangle en A.
¢/ Justifier que A est le deuxiéme point d’intersection de la droite D et le cercle I' de diaméetre [OB]
Montrer que le quadrilatére OABC est un rectangle puis construire C .
Soit M le point d’affixe zy = 1 +iV3 + 2e'®
a/ Déterminer 1’affixe du point I centre du cercle I'.
b/ calculer la distance IM . En déduire I’ensemble des points M lorsque 0 varie sur [0, 27|

¢/ Déterminer alors I’affixe du point E deuxiéme point d’intersection du cercle I' avec I’axe
des ordonnes

-

V).



Exercice n°4: (4 points)

L’espace est rapporté a un repére orthonormé direct(O, i, ], IZ) .
On considere les points A(—3,0,0);B(0,1,1);C(—-1,1,2)etD(3,1,1) .
1) a) Calculer les composantes du vecteur % = AB A AC
b) Déduire que les points A, B et C ne sont pas alignes
¢) Calculer I’aire du triangle ABC
2) al Montrer que les points A, B, C et D ne sont pas coplanaires

b/ Montrer que le volume du tétraedre ABCD est v = %

3) Soit H le projeté orthogonale de D sur le plan (ABC). Calculer DH.
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Figure 2




