L. R.F.B.Monastir A.S :2023/2024
Devoir de synthése N°1
Durée : 2.h Mathématiques Classes 3™ sc.T

Nom et prénom : .....ccovevviniiiininiininnennns

Exercice N°1 : (6 pts)
1
x* +1
Soit la fonction f définie sur R par f(x)={x*—3x+1 si 0<x<1

\/;—x six>1

On note (C) sa courbe représentative dans un repere orthonormé ( 0,i,j ) .

si x=<0

1/ Montrer que f est continue en 0 et en 1.

2/ Etudier la dérivabilité de f en 0. Interpréter graphiquement.
3/a) Montrer que f est dérivable a gauche en 1.
f(x)+1
b) Montrer que lim ()
x—=1* X —

4/ Calculer lim f(x) et lim f(x).
X—>»—00 X—>+00

= +o0. Interpréter graphiquement.

5/a) Montrer que f est dérivable sur :|1 »+ oo|: et calculer f'(x) pour tout x € ]1,+ oo|: .

b) Calculer f'(x) pour tout x€ |-,0[ et xe[0,1]

c) Dresser le tableau de variation de f.

Exercice N°2 : (4 pts)

1/ Soit f(x)=2+c0s2x+\/§sin2x , pour tout xe R .

On donne :
a) Calculer :f(%) . o cos(a—b)=cosacosb+sinasinb .

e sin2a=2sinacosa.

e
b) Montrer que : 2cos(2x—§) = cos2x ++/3 sin 2x . nAe AL Toee:

c) En déduire que pour tout xe R,ona: f(x) =4 cos’ (x - %) .

d) Résoudre dans R puis dans [0,2n[ ,1'équation :f(x)=0 .

28iﬂ(2x—3j
2/ On pose : g(x)= , pout tout xei|0,§|: .

f(x)

a) Montrer que pour tout x € :|O,§ |: ,ona: g(x)= tan(x - %) .

b) Calculer g(%) et déduire que tan (%) =2— \/3 .

1/3



Exercice N°3 : (5 pts)

Dans la figure ci-contre :
e ABC est un triangle équilatéral de c6té 3 .

e Le point I est le milieu du segment [AB] .

e D estle symétrique de B par rapporta C.

1/ a) Vérifier que ABD est un triangle rectangle en A .
b) En déduire que : AD =3+/3.

2/ Calculer : AB.AC ; AB.IC et BD.AC .

9
3/ a) Montrer que pour tout point M du plan, on a: MA*+MB? = 2MI’ + >

17
b) Déterminer et construire I'ensemble I', = {M € P tel que MA® + MB’ = E}

4/ Soit I'ensemble ', ={M € P tel que MB* - MD" = 36}
a) Montrer que pour tout point M du plan, on a : MB> - MD’ = 2MC.DB
b) Calculer DC.DB. Déduire que DeT,

c) Déterminer et construire I'ensemble I, .




Exercice N°4

(5 pts)

a courbe G, ci-dessous représente une fonctio éfinie su .
L tb i-d représente une fonction g défini r R
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x>-1" x+1
2/ Le domaine de dérivabilité de g est: .....oevviniininnens

3/ Déterminer une équation cartésienne de la tangente T au point d’abscisse 2.

4/ Donner le tableau de signe de g(x) sur son domaine de définition.

g ()

g(x) .

5/ Soit la fonction G définie sur ]—,0] vérifiant G'(x)

G '(X)

Donner les variations de G.

G(x)

6/ Donner le tableau de variation de g.

X
g'(x)
a09




