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Exercice 1 :(7pts) 

Soit la fonction 𝑓 définie par  𝑓(𝑥) =
𝑥+3

𝑥+1
 

1°/  a- Déterminer  𝐷𝑓 l’ensemble de définition de 𝑓. 

       b- Préciser la nature et les éléments caractéristiques de (C𝑓) la représentation 

graphique de la fonction 𝑓. 

       c-Tracer (C𝑓) ; dans un repère orthonormé (𝑂, 𝑖  ⃗, 𝑗 ⃗⃗  ). 

       d- Dresser à partir du graphique le tableau de signe de 𝑓(𝑥) 

2°/ Soit la fonction 𝑔 définie par  𝑔(𝑥) = √𝑥 + 3 

a- Déterminer  𝐷𝑔 l’ensemble de définition de 𝑔. 

b- Résoudre ,par calcul, dans ℝ  l’équation : 𝑓(𝑥) = 𝑔(𝑥). 

3°/ a-Tracer, dans le même repère, la courbe(C𝑔) de la fonction 𝑔. 

       b- Résoudre ,graphiquement, dans ℝ l’inéquation  
(𝑥+3)√𝑥+3

𝑥+1
≤ 0. 

4°/ Soit la fonction  ℎ définie par ℎ(𝑥) =
3−|𝑥|

1−|𝑥|
 

a- Montrer que la fonction ℎ est paire. 

b- Vérifier que si 𝑥 ∈ ]−∞;−1[ ∪ ]−1; 0]; on a ℎ(𝑥) = 𝑓(𝑥). 

c- Tracer (Cℎ) à partir la courbe (C𝑓) 

d- Déterminer, graphiquement, l’ensemble des réel 𝑚 tel que l’équation   ℎ(𝑥) = 𝑚 

admet dans ℝ deux solutions distincts 

 

Exercice 2 :(3pts) 
Dans la figure ci-contre ,on a 

représenté la parabole 𝒫 d’une 

fonction 𝑓 et l’hyperbole ℋ d’une 

fonction  𝑔 d’asymptotes les droites 

d’équations 𝑥 = 0 et 𝑦 = −2 

 
1°/Justifier que pour tout 𝑥 ∈ ℝ,  

𝑓(𝑥) = −2𝑥2 + 4𝑥 

 

2°/𝑔 définie sur ℝ∗ par 𝑔(𝑥) =
𝑎𝑥+𝑏

𝑐𝑥+𝑑
 

a- Justifier que 
𝑎

𝑐
= −2 et 𝑑 = 0 

b- Justifier que 𝑔(2) = 0 

c- En déduire que 𝑔(𝑥) =
−2𝑥+4

𝑥
 

3°/Résoudre graphiquement, dans ℝ  l’inéquation :  (−2𝑥 + 4) (𝑥 −
1

𝑥
) ≤ 0. 
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Exercice 3 :(5pts) 

Dans un repère orthonormé  (𝑂 ,  𝑖 ⃗⃗⃗  ,  𝑗 ⃗⃗  ⃗)  du plan, on donne les deux points  𝐴(1; 3) et  

𝐵(4 ; 2) .  

1°/ a- Déterminer une équation cartésienne de la droite ∆ la perpendiculaire à (𝐴𝐵) passant 

par  𝐵. 

      b- Vérifier que les droites  ∆ et (𝑂𝐴) sont parallèles .  

2°/ Soit l’ensemble C : 𝑥2 + 𝑦2 − 2𝑥 − 6𝑦 = 0. 

      a- Vérifier que 𝑂 ∈ C   et 𝐵 ∈ C 

      b- Montrer que C  est le cercle de centre  𝐴 et de rayon  𝑅 que l’on déterminera. 

      c- En déduire que la droite ∆ est tangente à C  en 𝐵. 

3°/ On donne dans la suite ∆: 𝟑𝒙 − 𝒚 − 𝟏𝟎 = 𝟎 

      Soit le point 𝐼(−4; 3) et le cercle C  ′  de centre  𝐼  et de rayon  𝑅′ = 5 

      a-  Calculer la distance du point  𝐼  à la droite ∆ . 

      b-  En déduire que C  ′ ∩ ∆= ∅ 

 4°/a- Déterminer une équation cartésienne du cercle  C  ′   

       b- Vérifier que l’origine  𝑂 ∈ C  ′  

       c- Calculer les coordonnées des points d’intersections  des deux cercles C  et C  ′.  

 

Exercice 4 :(5pts) 

Soit 𝐴𝐵𝐶 un triangle équilatéral de l’espace situé dans un plan 𝑃 et on  donne  le point 𝐸 tel 

que (𝐴𝐸) ⊥ 𝑃. 

1°/ a-Montrer que le triangle 𝐴𝐵𝐸est rectangle en 𝐴 

      b- Montrer que les deux plans 𝑃 et (𝐴𝐵𝐸) sont 

perpendiculaires  

2°/ Soit 𝐼 le milieu de [𝐴𝐵] , 𝐽 le milieu de [𝐸𝐵] et la 

droite ∆ parallèle à (𝐶𝐼) passant par 𝐽. 

      a- Montrer que (𝐶𝐼) ⊥ (𝐴𝐵𝐸). 

      b- En déduire que ∆ est l’axe du cercle circonscrit au triangle 𝐴𝐵𝐸. 

3°/a- Montrer que (𝐼𝐽𝐶) est plan médiateur de [𝐴𝐵] 

     b- En déduire que (𝐼𝐽𝐶) ⊥ (𝐴𝐵𝐶). 

     c- Justifier que (𝐼𝐽𝐶) ∩ (𝐴𝐵𝐸) = (𝐼𝐽). 

     d- En déduire que (𝐼𝐽) ⊥ 𝑃. 
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4°/On considère un point 𝑆 de l’espace vérifiant 𝑆𝐴 = 𝑆𝐵 = 𝑆𝐶 et 𝐺 le centre de gravité du 

triangle 𝐴𝐵𝐶 . 

a- Montrer que la droite (𝑆𝐺) est l’axe du cercle circonscrit au triangle 𝐴𝐵𝐶. 

b- En déduire que les droite (𝑆𝐺); (𝐼𝐽) et (𝐴𝐸) sont parallèles. 

5°/On pose 𝐴𝐵 = 𝑎 et 𝐴𝐸 = 2𝑎 tel que  𝑎 un réel strictement positif. 

    Exprimer la distance 𝐽𝐶 en fonction de 𝑎.  
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