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Exercice 1 : (4points)

Dans le graphique ci-dessouen a trace la courbe représentative d'u
fonction f dans un repére orthonorméo, i,j).

Bizexte

1) Répondre par vrai ou faux en justifiant.

a/ f'(0,5) < f'(3)
b/ 1im LR
h—0 h

¢/ lim xf(2)-2fx)
x—2 X—

2) Une seule des trois courbes ci-desus est la représentatic
graphique de la fonction f’, déterminer laquelle en justifiant.

=12
d/ Soit F une fonction dérivable surlR telle queF’ = f.
F admet dansIR deux extrema locaux .
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Exercice 2 : (4points)

1)

2)

3)

Dansla figure ci-contre :

(C) est un cercle de diametf@A]
M est point variable du cercle (1

H est le projeté orthogonale de M <[0A]

On a tracé trois demeercles de diamétr respectifs les trois cotés du
triangle OMH pour obtenir deux lunule.

On se propose de déterminer la position du point Mur le cercle (C)
pour que la somme des aires des deux lunules soiaximale.

Montrer que la somme des aires des deux lunules est égale ad'alu
triangle rectangle OMH.

On munit le plan du repéreorthonormé R = (0,1,)) tel que 04 = i
On désigne par(x, y) le couple de coordonnées de M daiR.

a/ Ecrire une équation cartésienne du cercle (C

b/ Déduire queMH = Vx — x?

c / Déterminer alors I'aire du triangle OMH.

On considere la fonctionf définie sur[0,1] par: f(x) = >Vx — x2

a/ Etudier la dérivabilité de f a droite en 0 et a gauche en

b/Calculer f'(x) pour x € 10, 1[

b/ Dresser le tableau de variation de

c/ Déduire laposition du point M pour laquelle la somme des aires de
deux lunules est maximale. http://mathematiques.kooli.me/
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Exercice 3 : (6points)

A) La courbe ci-dessousst la représentation graphigudans un repere
orthonormé(0, 1, 7) de la fonction g définie su]—co, —1] U [1, + o]

parg(x) =2 —x*Vx2—-1. . . C

1) Calculer g(+/2) et g(—V/2) L
2) Par une lecture graphique : | |

a/ Déterminer le domaine dérivabilité deg.
b/ Déterminer lim 292 et Jim 2W—2
x-1+ x-1 x-»—1— x+1

c/ Déterminer le signe dgg(x) pour x € |—oo,—1] U [1, + o[

B) Soit f la fonction définie sur]—oo, —1] U [1, +oo[ par :
f(X) _ 2y/x2-1

X

Soit Cf sa courbe représentative dans le repér@, 1, 7).

—x+1.

1) a/ Etudier la dérivabilité de f a droite en 1 et & gauche er-1)
Interpréter les résultats.
b/ Calculer li{Ln f(x) et lim f(x) .
X—>+00 X—>—00

c/ Montrer que la droite A: y = —x + 3 est une asymptote Cf au
voisinage de(+) et que la droiteA”: y = —x — 1 est une
asymptote aCf au voisinage dg—o) .

—00, — "(x) = 95
2) al Montrer que pour tout x € ]|—oo,—1[ U |1, 4+oo[ , f'(x) N

b/ Dresser le tableau de variation dif .

Exercice 4 : (6points)

Dans le plan orienté dans le sens direct, on consié un triangle
équilatéral direct ABC. On désigne pal,] etK les milieux respectifs
des coté4AB], [BC] et [AC].
1) a/ Montrer qu'il existe une unique rotation R qui transforme I enC

etBenJ.

b/ Préciser 'angle deR et construire le centreQ deR.

c/ Montrer que £, B, C et sont situés sur un méme cercle .

d/ SoitE le symétrique del par rapporta B .

Montrer que R(E) = B
2) Soit R’ larotation d’angle a € |—m,0[ telle queR’oR’'(K) = B

et RoR'(A) =]

a/ Déterminer le centre ef’angle dela rotation R’.

b / Construire 2" = R’(2) et montrer que (22') est tangente d".
3) Soit M un point variable du plan. On désigne pa :

M, = R(M) et M, = R'(M)

a/ Montrer que si M est distinct del et def2 alors :
(m, W) = (MMl,MMZ) [27]
b/ En déduire le lieu géométrique du poinM lorsque les points

M, M et M, sont alignés.

http://mathemati ques.kooli.me/ DBen travail




