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Exercice 1 : (7pts)

Soit la suite (u,) définie sur N par uy, = 6 et U, = Zun + 1.

1°/ a- Construire les deux droites D:y = zx + 1 et A:y = x dans un repére orthonormé
b- En utilisant les deux droites D et A représenter les quatre premiers termes de la suite

(u,,) sur laxe des abscisses

c- Que peut —t-on conjecturer sur la convergence ou la divergence de cette suite (u,,)

2°/ a- Montrer , par récurrence, que pour toutn € N; u, > 4
b- Montrer que pour toutn € N;u,,, —u, = %(4 —Uu,)

c- En déduire que la suite u,, est décroissante

3°/Soit la suite (V,,) définie sur N par 'V, = u,, — 4
a- Montrer que la suite (V) est géométrique de raison q = Z et de 1¢" terme V, = 2
b- Exprimer V,, en fonction de n, puis, calculer lim V,

n—-oo

4°/ a- Déterminer le terme général de la suite (u,,)
b- Calculer lim u,,

n—oo

5°/ Soit Sn=i > un €N

2n =
a- Calculer S,
n+1
b- Montrer que pour tout n € N; S, = %[1 — G) ] + 2n7+1_

c- En déduire lim S,

n—-oo
Exercice 2 :(6pts)
Soit la suite u définie par u, = % ety = %

n

;Vn € N,

1°/ a- Calculer u, et u,
b- Justifier que la suite u n’est ni arithmétique ni géométrique.
6
Up+2
b- Montrer, par récurrence, que 0 < u,, < 1 pour tout n € N.

2°/ a- Montrer que pour toutn € N; u,,, =3 —

3°/a- Montrer que la suite u est croissante.

b- En déduire que pourtoutn € N,ona :

N |-

<u, <1
2

c- Puis en déduire que pour toutn € N,ona :

win &

4°/a- Montrer que pour toutn € Nyona : |u,,; — 1| < G) lu, — 1]

n
b- En déduire que pour toutn € N,ona: |u, — 1| < (g)

c- Déterminer lim U, Zage 1
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Exercice 3 :(7pts)

Dans lespace muni d’'un repére orthonormé (0,

7,7,k ) on considére le vecteur
3
ﬁ(_4> et les trois points A(1;1;1), B(—1;—-1;0) et C(1;0;—1)
2
1°/ a- Vérifier que le vecteur 7 est orthogonale @ AB et AC
b- En déduire une équation cartésienne du plan (ABC).

2°/ On donne par la suite (ABC):3x —4y + 2z — 1 = 0. Soit le point D(0; 6; —2)
a- Vérifier que D & (ABC)
b- Calculer la distance d du point D au plan (ABC)

3°/ Soit le plan Q: 2x + 4y + 52+ 3 = 0.
Montrer Q est un plan perpendiculaire au plan (ABC) passant par C.

x =3a
4°/Soitladroite A:{ y =6 —4a ;a €R
z=-2+4+2«x

a- Justifier que A est la droite passant par D et perpendiculaire au plan (ABC)
b- Calculer les coordonnées du point H tel que A N (ABC) = {H}
c- En déduire la distance du point B a la droite A.

5°/ a- Quelle est la nature du triangle BHD
b- Calculer l'aire du triangle BHD
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