LYCEE BIR LAHMAR

MATHEMATIQUES

EXERCICEN®1 | 7POINTS |

—

L’espace est rapporté a un repéere orthonormé (0,7, J; k)

x = —2t
Soit la droite A de représentation paramétrique A :{ y=t teR
z=1+2t

1) a) Vérifier que le point A(0; 0; 1) €A

-2
b) Soit le pointI(—1; —1;2) et le vecteurﬁ’( 1 )
2

Déterminer les composantes du vecteur Al A u ; en déduire d(l ;A)
2) Soient les points B(1;0; 2) et C(2;4; 1)
a) Vérifier que le vecteur U est orthogonal a chacun des vecteurs AB et AC
b) En déduire qu’une équation du plan P=(ABC) est P : -2x+y+2z-2=0
c)Vérifier que AB ANAC = 2t puis calculer le volume du tétraedre IABC
d) En déduire Uaire du triangle ABC.
3)SoitS ={M(x;y;z); x* + y* + z° + 2x + 2y — 4z + 4 = 0}
a) Montrer que S est une sphere de centre | et de rayon V2
b) Montrer que SnP est un cercle dont on précisera le centre et le rayon

c) Montrer que A est tangente a S et préciser le point de contact.

EXERCICEN°2 | 6POINTS |

1 n+1
Soit(1,,) la suite définie sur Npar 1 = X dx
" '(.;\/xz +1
1) a)Montrerquel, = V2 -1
b) Montrer que la suite(l,,) est positive et décroissante
c) En déduire que la suite (I,,) est convergente

2) a) Montrer que pour tout entier naturelona 0 < [, < n_41-2

b) En déduire lim I,

n—-+oo
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1
3) a) Montrer que jx\/xz +1dx = 2J§—1
0

=

2v2-1

b) En déduireque [ , + I, = .

3
4) on considére la fonction fdéfinie sur R par f(x) = \/%

On areprésenté ci-contre la courbe %f représentative

de fdans un repere orthonormé (0,1, )

a) Montrer que f estimpaire s
b) Calculer l'aire A de la partie hachurée

EXERCICEN®3 = 7POINTS |

A) Soit la fonction g définie sur ]0, +oo parg(x):l—%—lnx
1) Dresser le tableau de variations deg .
2) Calculer g(1) puis déduire le signe de g(x) pour tout x € |0, +of .
B) Soit la fonction f définie sur ]0,+e[ par: f(x) =2x-2-(x+1)Inx
et (C) sa courbe représentative dans un repere orthonormé (O,T,]) .
1) Montrer que pour tout x e ]0,+0[ ,0na: f'(x)=g(x)
2)a) Dresser le tableau de variations de f .
b) Montrer que l'équation f (x) =x admet une unique solution « dans ]0,+w[ et que

0,2<a=<0,25
c) Préciser latangente T a (C) au point d'abscisse 1.
d) Tracer (C) et T sur 'annexe
3) Montrer que f admet une fonction réciproque f* définie surunintervalle J que
Uon précisera
4) a) A l'aide d'une intégration par parties, calculer Le (x+2DInx dx

b) Calculer alors l'aire A de la partie du plan limitée par (C), 'axe des abscisses et les
droites d'équations respectives: x=1 et x=e
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ANNEXE a rendre avec la copie
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