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Devoir de contréle n°1 en mathématiques (type 1)

Exercice 1
Le plan complexe est d’un muni repére orthonormé direct (0 ,u,v)

1) a) Résoudre dans C I’équation (E) : zZ2— (1+i)z+i=0
b) Résoudre dans C I’équation (Ep) : z2 — (1 +i)e®z+ie*?® =0 6 €[0,2n|
2) On considére les points M, et M, d’affixes respectives z; = e'® et z, = ie'?
Montrer que le triangle OM, M, est direct et isocéle rectangle en O
3) OnposeZ =z, + z,
a) Ecrire Z sous la forme exponentielle
b) Soit I le milieu du segment [M{M,] .
Montrer que lorsque @ varie dans [0, 27 , le point I décrit un cercle G que ’on déterminera
c) Montrer que la droite (M, M) est tangente au cercle G
4) On suppose que 8 € [0, ]
a) Montrer que (ﬁ’ m) =0+ %" [27]
b) En déduire la valeur de 8 pour laquelle la droite (M;M,) est paralléle a (0 ,7v)
c) Construire les points M, et M, pour la valeur de 6 trouvée.
Exercice 2
Le plan est muni d’un repére orthonormé direct (0,1,J).
On a représenté dans I’annexe (figure 1) la courbe (C) d’une fonction f définie sur R*
*Lesdroites: D:x =0 et D,:y= —2x sontdesasymptotes a (C)
* La courbe (€) admet une branche parabolique de direction celle de la droite D, : y = x

1) a) Déterminer graphiquement les limites suivantes :

lim f(x) , lim f® , lim (f(x) +2x) lim f(x) , lim f® , lim f(x) —x
X——00 x——0o X X—>—00 X—+00 xX—>+0w X X—>+00
.. . . 1 . f(x)-2x
b) Calculer les limites suivantes J}ngl_f (x) et ,}l@w—xv——x

Kooli Mohamed Hechmi 58300 174 http://mathematiques.kooli.me



http://mathematiques.kooli.me/

Page 2
c) Déterminer f(]—o,0[) et £(]0,2])
2) a) Déterminer le domaine de définitionde f o f

b) Calculer les limites suivantes lim fo f(x) et lim folx) 5 )
X——0 X——00

gx) = cosx.f(é) si x€ E ,n']

3) Soit g la fonction définie sur |Z,m| par:4 ~
9(3)=-2

a) Montrer que g est continue sur E ,n]

b) Montrer que I’équation g(x) = —1,9 admet au moins une solution dans I’intervalle ]g ,Z?n[
Exercice 3
fx) = —1+\Z‘;°SX six>0
Soit f la fonction définie sur R par : 2 . 0
m St x <

1) a) Montrer que f est continue sur R
1++x

x+2

b) Montrer que pour tout réel positif x ona: % <f(x)<

c) En déduire liIP f(x). Interpréter le résultat graphiquement.
X—+00

3) Deéterminer, en justifiant la réponse, les limites suivantes : li1(1)1+f (\/i}) et lim f(1 — sinx)
X

T
X3

4) a) Montrer que I’équation f(x) = 0 admet dans ]g ,11'[ au moins une solution qu’on notera a
b) Montrer que tana = —va — 1

EXxercice 4

Le plan complexe est rapporté a un repére orthonormé direct (0 ,u,v).

On a placé un point A d’affixe 1 et un point B d’affixe zp dont la partie imaginaire est positive.

On construit a ’extérieur du triangle OAB deux carrées ODCA et OBEF (directs) et un parallélogramme
OFGD comme indiqué sur la figure 2 de ’annexe.
1) Déterminer les affixes z. et zj des points C et D.
2) a) Montrer que zp = izg
b) Exprimer zg en fonction de zg

c) Montrer que z; = i(zg — 1).

3) a) Montrer que £~%6 —
Zc—Zqg

b) En déduire que EGC est un triangle rectangle est isocéle
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Annexe

Figure 1
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Figure 2
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