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Devoir de controle n° 1

(( Exercice N° 1( 3 points) )

Répondre par vrai ou faux , en justifiant la réponse dans chacun des cas suivants :

(1) Si 2 et 2" sont les solutions dans C de 'équation 22 — 2isin(h)z + ¢ = 0 ,alors :
@ o + S — 61‘0 _ 6—1’9
(b) arg 2+ arg 27 = 0+ 2kn (k € Z)

@ Soit z un nombre complexe non nul .

2
z

Les points M d’affixe z , N d’affixe Z et P d’affixe — appartiennent a un méme cercle
z

. T o ™
@ Si 3 est un argument d’un nombre complexe z alors un argument de iz est —5

\_
/( Exercice N° 2( 6 points) )

2

. . o u: — 3u, +6

Soit la suite (u,) définie sur N par ug = 4 et u, 1 = %
Uy, —

4

@ @ Vérifier que pour tout n € Non a : w1 =u,, — 2+ ]
Up —

@ Montrer par récurrence que pour tout n € N: 3 < u,, <4

@ @ Montrer que la suite (u,,) est décroissante

@ En déduire que (u,) est convergente et déterminer sa limite

@ @ Montrer que pour tout n € Non a: wu,1 —3 < = (u, — 3)

1 n
@ Déduire que pour tout n € N | u,, — 3 < <§)

@ @ Montrer par récurrence que pour tout n >4 on a : 2" > n?

@ Déduire que pour tout n >4 on a : n (u, —3) <

Déterminer alors lim [n (u, — 3)]
n——+00

k=n

6—2uk

@ Vérifier que pour tout £ € N |
Uk — 1

= Ug+1 — Uk

@ Déduire que pour tout n € Non a : upy =S, — S, +4.
Déterminer la limite de S, et déduire celle S/,




/( Exercice N° 3( 4 points) )

@ @ Mettre (3 —)* sous forme algébrique
@ Résoudre dans C ,I’équation : z* — (1 —3i)z —4 =0

@ Soit z un nombre complexe .On pose f(z) = 2° — (1 —i)2® +2(1 + 1)z + 8i
@ Vérifier que 2i est une solution de 1'équation f(z) =0

@ Résoudre dans C |, I"équation f(z) =0

@ Dans le plan comlexe muni d’un repere orthonormé (O, U, 7) ,
on donne les points A , B et C' d’affixes respectives zp=—1—i , zp=2ietzc=2—-2

@ Placer les points A, B et C

20 — RA .
@ Mettre sous forme exponentielle .
ZB — %A

@ Déduire que le triangle ABC' est isocele et rectangle

g

(( Exercice N° 4( 7 points) )

r—1+Va2—x2 si <0

ZZEQSiH(E) —1 si >0
T

Soit la fonction f définie sur R par f(z) = {

@ Déterminer lim f(x)

T—r—00

i (?)

@ Vérifier que , pour tout z > 0 on a: f(x) = 27x — 1 .En déduire lim f(z)

r—r—+00

@ @ Montrer que , pour tout > 0 on a :—22? — 1 < f(z) < 22° — 1

@ Montrer que f est continue en 0

6
@ Montrer que 'équationf(z) = 0 admet au moins une solution o € } 1, R [
@ @ Montrer que f est dérivable sur |0, +o00[ puis calculer f'(z) pour tout = € |0, +oo] .

2 . <7T)
zesin | —
@ En déduire lim | ———&2
x—1 xr — 1




