
Correction devoir de contrôle n°1 

(2024/25) 3ème Tech1 

Exercice 1 :  

1°/∀𝑥 ∈ ℝ;  𝑓(𝑥) = 2 𝑐𝑜𝑠 (𝑥 +
𝜋

4
) − √2 cos (𝑥 +

𝜋

2
) 

a) 𝑓(0) = 2 𝑐𝑜𝑠 (
𝜋

4
) − √2 cos (

𝜋

2
) 

               = 2
√2

2
− √2 × 0 

               = √2  

 𝑓 (
𝜋

2
) = 2 𝑐𝑜𝑠 (

𝜋

2
+

𝜋

4
) − √2 cos (

𝜋

2
+

𝜋

2
) 

               = 2𝑐𝑜𝑠 (
3𝜋

4
) − √2 cos(𝜋) 

                = 2(−
√2

2
) − √2 × (−1)  

                = −√2 + √2 

                 = 0  

b) 𝑓 (−
𝜋

3
) = 2 𝑐𝑜𝑠 (−

𝜋

3
+

𝜋

4
) − √2 cos (−

𝜋

3
+

𝜋

2
) 

                   = 2𝑐𝑜𝑠 (−
𝜋

12
) − √2 cos (

𝜋

6
)  

                   = 2𝑐𝑜𝑠 (
𝜋

12
) − √2 ×

√3

2
  

                    = 2𝑐𝑜𝑠 (
𝜋

12
) −

√6

2
  

2°/a) °/∀𝑥 ∈ ℝ; 

 𝑓(𝑥) = 2 𝑐𝑜𝑠 (𝑥 +
𝜋

4
) − √2 cos (𝑥 +

𝜋

2
)  

= 2(cos 𝑥 . cos
𝜋

4
− sin𝑥 . sin

𝜋

4
) − √2(− sin𝑥)   

= √2 cos 𝑥 − √2 sin𝑥 + √2 sin 𝑥   

= √2 cos 𝑥   

b)  𝑓 (−
𝜋

3
) = √2 cos (−

𝜋

3
) = √2 cos (

𝜋

3
) =

√2

2
 

d’autre part 𝑓 (−
𝜋

3
) = 2 𝑐𝑜𝑠 (

𝜋

12
) −

√6

2
 

donc 2 𝑐𝑜𝑠 (
𝜋

12
) −

√6

2
=

√2

2
 

⇔ 2𝑐𝑜𝑠 (
𝜋

12
) =

√6

2
+

√2

2
  

⇔ 𝑐𝑜𝑠 (
𝜋

12
) =

1

2
 
√6+√2

2
=

√6+√2

4
  

c) cos
11𝜋

12
= cos (𝜋 −

𝜋

12
) = −𝑐𝑜𝑠 (

𝜋

12
) = −

√6+√2

4
 

sin
7𝜋

12
= sin (

𝜋

12
+

𝜋

2
) = 𝑐𝑜𝑠 (

𝜋

12
) =

√6+√2

4
  

Exercice 2 : 
1°/a) 𝐷𝑓 = ℝ∗ 

b) La courbeC𝑓   est symétrique par rapport l’origine 

du repère donc 𝑓 est paire. 

c) 𝑓 est croissante sur ]0; 3] 

𝑓 est décroissante sur ]3; 4] 

𝑓 est croissante sur [4;+∞[ 

2°/a) lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = −∞     ;   lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = +∞ ;   

lim
𝑥→3−

𝑓(𝑥) = 0; lim
𝑥→3+

𝑓(𝑥) = +∞  et lim
𝑥→0+

𝑓(𝑥) = −∞  

b) on a ∆1 : 𝑦 = 𝑥—5  est une asymptote oblique à 

C𝑓 au 𝑣(+∞)  donc lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) − (𝑥 − 5) = 0  

⇔ lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) − 𝑥 + 5 = 0 ⇔ lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) − 𝑥 = −5  

II. 1°/ a-  𝑔 définie par 𝑔(𝑥) = 𝑥. 𝑓(𝑥) 

donc 𝐷𝑔 = 𝐷𝑓 = ℝ∗   

b)∀𝑥 ∈ ℝ∗;  −𝑥 ∈ ℝ∗et 

 𝑔(−𝑥) = −𝑥. 𝑓(−𝑥) 

               = −𝑥. (−𝑓(𝑥)) car 𝑓 est impaire 

               = 𝑥. 𝑓(𝑥) 

              = 𝑔(𝑥) donc la fonction  𝑔 est paire   

2°/a) lim
𝑥→3−

𝑔(𝑥) = lim
𝑥→3−

𝑥. 𝑓(𝑥) = 3 × 0 = 0  

b) lim
𝑥→3+

𝑔(𝑥) = lim
𝑥→3+

𝑥𝑓(𝑥) = 3 × lim
𝑥→3+

𝑓(𝑥) = +∞ 

donc C𝑔admet une asymptote verticale à droite en 3. 

(la droite d’équation 𝑥 = 3) 

c) lim
𝑥→3−

𝑔(𝑥) ≠) lim
𝑥→3+

𝑔(𝑥) donc 𝑔 n’admet pas de 

limite en 3. 

 3°/a)  lim
𝑥→+∞

𝑔(𝑥) =  lim
𝑥→+∞

𝑥. 𝑓(𝑥) = +∞  et 

lim
𝑥→+∞

𝑔(𝑥)

𝑥
= lim

𝑥→+∞

𝑥.𝑓(𝑥)

𝑥
= lim

𝑥→+∞
𝑓(𝑥) = +∞    

b) on a ;   lim
𝑥→+∞

𝑔(𝑥) = +∞ et lim
𝑥→+∞

𝑔(𝑥)

𝑥
= +∞  alors 

C𝑔admet une branche parabolique de direction celle 

de l’axe des ordonnées.  

Exercice 3 : 
1°/𝐷𝑓 = 𝐷1 ∪ 𝐷2 tel que : 

𝐷1 = {∀𝑥 < −1, 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 𝑥 + 1 ≠ 0 𝑒𝑡 1 − 𝑥 ≥ 0}  

      = {∀𝑥 < −1, 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 𝑥 ≠ −1 𝑒𝑡 1 ≥ 𝑥}  

      = ]−∞;−1[  

𝐷2 = {∀𝑥 > −1, 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 𝑥² + 𝑥 ≠ 0 }  

Or 𝑥2 + 𝑥 = 0 ⇔ 𝑥(𝑥 + 1) = 0 ⇔ 𝑥 = 0𝑜𝑢 𝑥 = −1 

donc 𝐷2 = ]−1; 0[ ∪ ]0;+∞[ Par suite  

𝐷𝑓 = ]−∞;−1[ ∪ ]−1; 0[ ∪ ]0;+∞[   = ℝ ∖ {−1; 0}  

2°/a) ∀𝑥 ∈ ]−∞;−1[; on a : 

𝑓(𝑥) =
√1−𝑥−√2

𝑥+1
       

          =
(√1−𝑥−√2)(√1−𝑥+√2)

(𝑥+1)(√1−𝑥+√2)
  

          =
(√1−𝑥)

2
−(√2)²

(𝑥+1)(√1−𝑥+√2)
 

          =
−(𝑥+1)

(𝑥+1)(√1−𝑥+√2)
 

          =
−1

(√1−𝑥+√2)
 



b) Soit 𝑎 ∈ ]−∞;−1[ 𝑒𝑡 𝑏 ∈ ]−∞; −1[ 𝑡𝑒𝑙𝑞𝑢𝑒 𝑎 < 𝑏 

on a :𝑎 < 𝑏 < −1 ⇔ −𝑎 > −𝑏 > 1 

                                 ⇔ 1 − 𝑎 > 1 − 𝑏 > 2  

Donc √1 − 𝑎 < √1 − 𝑏 

⇔ √1 − 𝑎 + √2 < √1 − 𝑏 + √2  

⇔
1

√1−𝑎+√2
>

1

√1−𝑏+√2
  

⇔
−1

√1−𝑎+√2
<

−1

√1−𝑏+√2
⇔ 𝑓(𝑎) < 𝑓(𝑏) et 𝑓 une 

fonction croissante sur]−∞;−1[ 

3°/a) lim
𝑥→(−1)−

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→(−1)−

−1

(√1−𝑥+√2)
    

                               =
−1

(√2+√2)
=

−1

2√2
=

−√2

4
  

 
 lim
𝑥→(−1)+

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→(−1)+

𝑥3+1

𝑥2+𝑥
          (FI)  

                        = lim
𝑥→(−1)+

(𝑥+1)(𝑥2−𝑥+1)

𝑥 (𝑥+1)
=

3

−1
= −3 

b) Puisque lim
𝑥→(−1)−

𝑓(𝑥)  ≠ lim
𝑥→(−1)+

𝑓(𝑥) ; 𝑓n’admet 

pas de limite en (−1) 

4°/a) lim
𝑥→0+

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→0+

𝑥2−𝑥+1

𝑥
= +∞ 

Et lim
𝑥→0−

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→0−

𝑥2−𝑥+1

𝑥
= −∞  

b) l’axe des ordonnées est une asymptote  à C𝑓 

5°/a) lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→−∞

−1

(√1−𝑥+√2)
= 0  

Donc l’axe des abscisses est une asymptote à C𝑓au 

𝑣(−∞) 

b)lim𝑓(𝑥)
𝑥→+∞

= lim
𝑥→+∞

𝑥3+1

𝑥2+𝑥
= lim

𝑥→+∞

𝑥3

𝑥2 = lim
𝑥→+∞

𝑥 = +∞  

6°/a) ∀𝑥 ∈ ]0; +∞[ on a : 

 𝑥 − 1 +
1

𝑥
=

𝑥(𝑥−1)+1

𝑥
=

𝑥2−𝑥+1

𝑥
= 𝑓(𝑥) 

b) lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) − (𝑥 − 1) = lim
𝑥→+∞

1

𝑥
= 0.donc la droite 

∆: 𝑦 = 𝑥 − 1est une asymptote à C𝑓au 𝑣(+∞) 

Exercice 4 : 
1°/Les cercles C  et C   ′sont isométrique tangente en 𝐼 

donc  𝐼 = 𝑂 ∗ 𝑂′ ⇔ 𝑂′𝐼⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = −𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗  

 d’où (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗  ; 𝑂′𝐼⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ̂
) = 𝜋 + 2𝑘𝜋 ; 𝑘 ∈ ℤ 

2°/a) On a: (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝑀⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ̂ ) =
2𝜋

7
+ 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ   

Et 
2𝜋

7
− (−

152𝜋

7
) =

154𝜋

7
= 22𝜋 = 11 × 2𝜋  

Donc (−
152𝜋

7
) est une mesure de(𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝑀⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ) 

 

 

b) (𝑂′𝐼⃗⃗ ⃗⃗  ⃗, 𝑂′𝑀′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂
) =

25𝜋

14
+ 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ    

                         =
28𝜋

14
−

3𝜋

14
+ 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ  

                        = 2𝜋 −
3𝜋

14
+ 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ  

Puis que −
3𝜋

14
∈ ]−𝜋; 𝜋]alors −

3𝜋

14
 est la mesure 

principale de(𝑂′𝐼⃗⃗ ⃗⃗  ⃗, 𝑂′𝑀′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) 

c) (𝑂𝑀⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  , 𝑂′𝑀′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂
) =  (𝑂𝑀⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  , 𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ ̂ ) + (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂′𝑀′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂

) + 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ 

      = (𝑂𝑀⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  , 𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ ̂ ) + (−𝑂′𝐼⃗⃗ ⃗⃗  ⃗, 𝑂′𝑀′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂
) + 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ  

    = (𝑂𝑀⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  , 𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ ̂ ) + (𝑂′𝐼⃗⃗ ⃗⃗  ⃗, 𝑂′𝑀′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂
) + 𝜋 + 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ  

     = 
−2𝜋

7
+

−3𝜋

14
+ 𝜋 + 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ  

     = 
𝜋

2
+ 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ  

Donc (𝑂𝑀) ⊥ (𝑂′𝑀′) 

3°/(𝑂𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝑂′𝑀′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂
) = (𝑂𝑀⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  , 𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ ̂ ) + (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂′𝑀′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂

) + 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ 

      = (𝑂𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ ̂ ) + (−𝑂′𝐼⃗⃗ ⃗⃗  ⃗, 𝑂′𝑀′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂
) + 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ  

    = (𝑂𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ ̂ ) + (𝑂′𝐼⃗⃗ ⃗⃗  ⃗, 𝑂′𝑀′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂
) + 𝜋 + 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ  

     = 
3𝜋

14
+

−3𝜋

14
+ 𝜋 + 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ  

     =  𝜋 + 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ  
Donc (𝑂𝑁)//(𝑂′𝑀′) 
 
 
 

 +∞ 

0 

0 


