
Correction devoir de contrôle n°1 

(2024/25) 3ème Sc1 

Exercice 1 : 

1°/a- On a :  (𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝐵𝑂⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂ ) ≡
91𝜋

10
[2𝜋]  

et  
91𝜋

10
−

11𝜋

10
=

80𝜋

10
= 4 × 2𝜋 donc 

11𝜋

10
 est une  

mesure de(𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝐵𝑂⃗⃗ ⃗⃗  ⃗)  

b- On a :  (𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝐵𝑂⃗⃗ ⃗⃗  ⃗̂ ) ≡
11𝜋

10
[2𝜋] 

                                      ≡
11𝜋

10
− 2𝜋[2𝜋] 

       ≡
−9𝜋

10
[2𝜋] 

Puisque 
−9𝜋

10
∈ ]−𝜋; 𝜋]alors 

−9𝜋

10
 est la mesure 

principale (𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝐵𝑂⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) 

2°/a) :  (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ̂
) ≡ (𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ̂

) + 𝜋[2𝜋] 

                       ≡ (𝐵𝑂⃗⃗ ⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ̂ ) + 𝜋[2𝜋] car𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 2𝐵𝑂⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ 

                      ≡
9𝜋

10
+ 𝜋 − 2𝜋[2𝜋]  

                      ≡
−𝜋

10
[2𝜋]  

b) (𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ̂ ) ≡ (𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗̂ ) + (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ̂ ) [2𝜋] 

                        ≡
−2𝜋

5
+

−𝜋

10
[2𝜋]  

                      ≡
−4𝜋−𝜋

10
[2𝜋]  

                      ≡
−𝜋

2
[2𝜋]  

c) On a : (𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ̂ ) ≡
−𝜋

2
[2𝜋] donc (𝐴𝐶) ⊥ (𝐵𝐷)  or 

[𝐴𝐵] est un diamètre de C    et  𝐶 ∈C     donc    

(𝐴𝐶) ⊥ (𝐵𝐶) par suite (𝐵𝐶)//(𝐵𝐷) et  𝐵 , 𝐶 et 𝐷 sont 

alignées c à d : 𝐶 ∈ (𝐵𝐷). 

 

Exercice 2 : 

I.1°/a)4 est un maximum absolu de 𝑓 en −1 

            2 est un maximum relatif de 𝑓 en 4 

          −4 est un minimum absolu de 𝑓 en 1 

         −2 est un minimum relatif de 𝑓 en −4 

b)𝑓 est croissante sur [0; 1] et sur  [4; 5] 

    𝑓 est décroissante sur  [1; 4] 

2°/a) 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0−

𝑓(𝑥) = 3.  

     b)on a 𝑓(0) = −3 ≠ 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0−

𝑓(𝑥)donc la fonction 𝑓 

n’est pas continue en 0 

     c- 𝑓 est continue sur[−5; 0[ et sur [0; 5] 

3°/ 𝑓([−5; 0[) = [−2; 4] 

𝑓([−5; 0]) = 𝑓([−5; 0[) ∪ 𝑓({0}) = [−2; 4] ∪ {−3} 

  𝑓([−2; 2]) = 𝑓([−2; 0[) ∪ 𝑓([0; 2])  

                       = [3; 4] ∪ [−4;−3]  

4°/a) Sur [−5; 0[ ∪ ]0; 5] la courbe est symétrique par 

rapport l’origine du repère 𝑂 donc la restriction de 𝑓  

sur [−5; 0[ ∪ ]0; 5] est impaire . 

b)Puis que  la restriction de 𝑓 sur [−5; 0[ ∪ ]0; 5] est 

impaire, alors ∀𝑥 ∈  [−5; 0[ ∪ ]0; 5] on a : 

                                                        𝑓(−𝑥) = −𝑓(𝑥)   

II.1°/𝑔(0) = 0 × 𝑓(0) = 0 

lim
𝑥→0−

𝑔(𝑥) = lim
𝑥→0−

𝑥𝑓(𝑥) = 0  

et lim
𝑥→0+

𝑔(𝑥) = lim
𝑥→0+

𝑥𝑓(𝑥) = 0 

on a lim
𝑥→0−

𝑔(𝑥) = lim
𝑥→0+

𝑔(𝑥) = 𝑔(0) donc 𝑔 est 

continue en 0. 

2°/On a : 𝑥 ↦ 𝑓(𝑥) est continue sur[−5; 0[ ∪ ]0; 5]    et 

 𝑥 ↦ 𝑥 est continue sur ℝ. Donc  𝑔  (comme étant 

produit) est continue sur [−5; 0[ ∪ ]0; 5] est puis que 𝑔 

est continue en 0 alors 𝑔 est continue sur [−5; 5]. 

3°/∀𝑥 ∈ [−5 ; 5] ∖ {0} on (– 𝑥) ∈ [−5 ; 5] ∖ {0} et  

𝑔(−𝑥) = −𝑥. 𝑓(−𝑥) = −𝑥. (−𝑓(𝑥)) = 𝑥𝑓(𝑥) = 𝑔(𝑥)  

Or 𝑔(0) = 0 donc ∀𝑥 ∈ [−5 ; 5]; (−𝑥) ∈ [−5 ; 5]  et 

𝑔(−𝑥) = 𝑔(𝑥) c-à-d la fonction 𝑔 est paire  

Exercice 3 : 
1°/a)On a :𝑥 ↦ 𝑥2 − 2𝑥 + 2 est une fonction polynôme 

continue sur ℝ et ∆= (−2)2 − 4 × 2 = −4 < 0 donc  

∀𝑥 ∈  ℝ ; 𝑥2 − 2𝑥 + 2 > 0 par suite la fonction           

𝑥 ↦ √𝑥2 − 2𝑥 + 2 est continue sur ℝ et la fonction           

𝑥 ↦ √𝑥2 − 2𝑥 + 2 − 1   est continue sur ℝ  

Et on a 𝑥 ↦
1

(𝑥−1)²
 une fonction rationnelle  continue 

sur son domaine ℝ ∖ {1} 

D’où  𝑓 comme étant produit est continue sur ℝ ∖ {1} 

b) ∀𝑥 ∈ 𝐷𝑓 ; 𝑓(𝑥) =
(√𝑥2−2𝑥+2 − 1)(√𝑥2−2𝑥+2+1)

(𝑥−1)²(√𝑥2−2𝑥+2+ 1)
 

=
𝑥2 − 2𝑥 + 2 − 1

(𝑥2 −2𝑥+1) (√𝑥2 −2𝑥+2+  1)
 

          =
1

(√𝑥2−2𝑥+2+ 1)
  

c) 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1

𝑓(𝑥) =  𝑙𝑖𝑚
𝑥→1

1

(√𝑥2−2𝑥+2+ 1)
=

1

1+1
=

1

2
 

donc 𝑓 est prolongeable par continuité en 1.Soit 𝐹le 

prolongé de 𝑓 en 1, 𝐹 est définie sur par                

           𝐹(𝑥) =
1

(√𝑥2−2𝑥+2+ 1)
  

2°/a) On a : 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1+

𝑔(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1+

𝑓(𝑥) =
1

2
  et 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→1−

𝑔(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1−

𝑥 −
1

|𝑥| + 1
= 1 −

1

1 + 1
=

1

2
 

Et 𝑔(1) = 1 −
1

2
=

1

2
  

Puis que : 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1+

𝑔(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1−

𝑔(𝑥) =  𝑔(1)alors 𝑔  est 

continue en 1. 



b) On a 𝑓 est continue sur ℝ ∖ {1} en particulier 

continue  sur ]1; +∞[ donc 𝑔 est continue  sur ]1;+∞[ 

𝑥 ↦ 𝑥 est continue sur ℝ  

Donc  la fonction 𝑥 ↦ |𝑥| est continue sur ℝ  

Par suite  𝑥 ↦ |𝑥| + 1 est continue sur ℝ   

∀𝑥 ∈  ℝ ; |𝑥| + 1 ≠ 0 car |𝑥| + 1 ≥ 1 alors 𝑥 ↦
−1

|𝑥|+1
 

est continue sur ℝ  est puis que   𝑥 ↦ 𝑥  est continue 

sur ℝ alors 𝑥 ↦ 𝑥 −
1

|𝑥|+1
 est continue sur ℝ en 

particulier continue sur ]−∞;1]   c.-à-d. :𝑔 est continue 

sur ]−∞; 1]        

Conclusion :  

On a : 𝑔 est continue sur ]−∞; 1],    𝑔 est continue  sur 

]1;+∞[    et 𝑔  est continue en 1. 

Donc 𝑔 est continue sur ℝ 

3°/a)On a : 𝑔(0) = 0 −
1

1+1
= −

1

2
< 0 et 𝑔(1) =

1

2
> 0 

puis que 𝑔 est continue sur ℝ alors l’équation 𝑔(𝑥) = 0 

admet au moins une solution 𝛼 ∈ [0; 1] 

b) On a : 𝛼 ∈ [0; 1] donc 𝑔(𝛼) = 𝛼 −
1

|𝛼|+1
 or 𝛼 ≥ 0  

donc 𝑔(𝛼) = 𝛼 −
1

𝛼+1
 

𝑔(𝛼) = 0 ⇔  𝛼 −
1

𝛼+1
= 0  

                 ⇔  𝛼 =
1

𝛼+1
  

                 ⇔ 𝛼2 + 𝛼 = 1   

                 ⇔ 𝛼2 + 𝛼 − 1 = 0   

Donc 𝛼 est une solution de l’équation 𝑥2 + 𝑥 − 1 = 0 

c)∆= 12 − 4 × 1 × (−1) = 5 > 0  

donc 𝑥′ =
−1−√5

2
∉ [0; 1] et  𝑥′′ =

−1+√5

2
∈ [0; 1] 

c.-à-d.  𝛼 =
√5−1

2
 

Exercice 4 : 
1°/a) On a 𝐴𝐵𝐶 est un triangle rectangle en 𝐵 donc 𝐵 le 

projeté orthogonale de 𝐶 sur (𝐴𝐵) d’où :  

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐵2 = 42 = 16  

b) On a 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐵. 𝐴𝐶. cos𝐵𝐴𝐶̂ tel que 𝐴𝐵 = 4 et 

𝐴𝐶2 = 𝐴𝐵2 + 𝐵𝐶2 = 16 + 4 = 20 ⇔  𝐴𝐶 = 2√5 

d’autre part 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 16 donc 4 × 2√5 cos𝐵𝐴𝐶̂ = 16 

⇔ cos𝐵𝐴𝐶̂ =
16

8√5
=

2√5

5
 

2°/a) 𝐶𝐼⃗⃗⃗⃗ . 𝐼𝐵⃗⃗⃗⃗ = −𝐼𝐶⃗⃗⃗⃗ . 𝐼𝐵⃗⃗⃗⃗ = −𝐼𝐵2 = −22 = −4 car 𝐵 le 

projeté orthogonale de 𝐶 sur (𝐼𝐵)   

𝐶𝐼⃗⃗⃗⃗ . 𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐼⃗⃗⃗⃗ . 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ car 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗puis que 𝐵 = 𝐶 ∗ 𝐸 

             = 𝐶𝐵² car 𝐵 le projeté  de 𝐼 sur (𝐵𝐶)   

              = 4 

 

b) On a : 𝐶𝐼⃗⃗⃗⃗ . 𝐼𝐸⃗⃗⃗⃗ = 𝐶𝐼⃗⃗⃗⃗ . (𝐼𝐵⃗⃗⃗⃗ + 𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗) 

                           = 𝐶𝐼⃗⃗⃗⃗ . 𝐼𝐵⃗⃗⃗⃗ + 𝐶𝐼⃗⃗⃗⃗ . 𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗  

                          = −4 + 4 

                          = 0 

Donc (𝐶𝐼) ⊥ (𝐼𝐸) 

3°/ C = {∀𝑀 ∈ P, 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 𝑀𝐴2 − 3𝑀𝐵² = 8 }: avec 

P  est le plan 

a)𝐶𝐴2 − 3𝐶𝐵2 = (2√5)
2
− 3 × 2² 

                            = 20 − 3 × 4 

                            = 8 donc 𝐶 ∈ C  

b) 𝐺 est le barycentre de (𝐴; 1)𝑒𝑡 (𝐵;−3)  

⇔ 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 3𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗   

∀𝑀 ∈ P, on a: 

𝑀𝐴2 − 3𝑀𝐵2 = (𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗)² − 3(𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗)²  

= 𝑀𝐺2 + 2𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  . 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐺𝐴2 − 3𝑀𝐺2 − 6𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  . 𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 3𝐺𝐵²  

= −2𝑀𝐺2 + 𝐺𝐴2 − 3𝐺𝐵2 + 2𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  . (𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 3𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗)  

=−2 𝑀𝐺2 + 𝐺𝐴2 − 3𝐺𝐵2 

D’autre part 𝐺 est le barycentre de (𝐴; 1)𝑒𝑡 (𝐵; −3)  

⇔ 𝐴𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ =
−3

2
𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ donc 𝐴𝐺 =

3

2
𝐴𝐵 =

3

2
× 4 = 6 

Et 𝐵𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ =
1

−2
𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ donc 𝐵𝐺 =

1

2
𝐴𝐵 =

1

2
× 4 = 2 

D’où 𝑀𝐴2 − 3𝑀𝐵2 = −2𝑀𝐺2 + 36 − 3 × 4 

                                     = 24 − 2𝑀𝐺² 

c) C = {∀𝑀 ∈ P, 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 𝑀𝐴2 − 3𝑀𝐵² = 8 } 

      = {∀𝑀 ∈ P, 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 24 − 2𝑀𝐺² = 8 }  

      = {∀𝑀 ∈ P, 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 2𝑀𝐺2 = 24 − 8 = 16 }  

      = {∀𝑀 ∈ P, 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 𝑀𝐺2 =
16

2
= 8 }  

      = {∀𝑀 ∈ P, 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 𝑀𝐺2 = √8 = 2√2 }  

C   est le cercle de centre 𝐺 et de rayon 2√2 

Or 𝐶 ∈ C   donc le cercle C   de centre 𝐺 passant par 𝐶. 

= 0⃗  


